Tema 3. El consumidor como demandante de bienes y s  ervi-
cios y como oferente de trabajo

Alcance

En el presente capitulo, estudiaremos el compaoetamidel consumidor (equilibrio), como
asignara su renta entre los diferentes bienesvice®s, obteniendo la mayor satisfaccion posi-
ble. Veremos cémo las curvas de demanda son deswdaldicho equilibrio. Usaremos concep-
tos tales como restriccion presupuestaria, funsiake utilidad, curvas de indiferencia, etc..
Concluiremos estudiando cémo los cambios en laSdeaies demandadas vienen originadas
por distintos efectos (renta y sustitucion).
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Tema 3. Problemas resueltos

1.- Sea la funcion de utiIidadU(X, y)= x% y%, compruebe que sus curvas de nivel
cumplen las siguientes propiedades:

a) Pendiente negativa

b) Convexidad

c) No se pueden cortar.

Solucion:
a) Antes de empezar, repasaremos brevemente eptorae curva de indiferencia. Recuér-
dese que esta no es mas que la representacioriuheildn de utilidad para un determinado va-

lor. Es decir, cada curva esta formada por comhlinas de bieneg ey que proporcionan al
consumidor el mismo nivel de utilidad.

Comprobar si tienen pendiente negativa es alg@bissencillo, simplemente calcularemos
la pendiente haciendo uso de la derivada y coatersbs que dicho resultado es negativo. Re-
cordemos que para derivar una aplicacion lineddeR (como es el caso de la funcion de uti-
lidad), diferenciamos totalmente la funcion:

qu. =9y o U (xY) dy
0 Ox oy

Sabiendo quedU,=0 dado quéJo no es mas que un determinado valor de la funcéoutit-
dad, y operando, se obtiene la pendiente de la@evndiferencia:

ouU (x,y)
0= ouU (x,y) dx+ ouU (x,Y) dy - dy__ ox __UMa,
ox oy dx 0U(xy) UMa,
oy

Solo nos queda calcular las utilidades marginadesadia bien:

UMa, = UV y) Ex_% y%

X ox 3
UMa, = aug/, y) zgx% y%
Y sustituyendo en la pendiente de la curva deenelifcia:
dy _ UMa, _ ;X—%y% oy
dx UMa, _gxgy—% T 2x

Dado que las cantidades de y siempre serdn positivas, la pendiente de la adevimdife-
rencia siempre sera negativa.
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b) Para comprobar si la curva de indiferencia ex@da o convexa debemos de calcular la
segunda derivada de la funcidn, si esta es negédicarva de indiferencia sera convexa y con-

cava en el caso contrario.
dy y
d=>| d-=
7= =

dx -

dx dx 2x°

Por tanto, la segunda derivada es positiva, pgutlas curvas de indiferencias son conve-
Xas.

c) Para dar solucion a este apartado, optaremoseglirar justamente lo contrario, es decir,
vamos a suponer que si se pueden cortar. En ékstgudibujo, mostramos este hecho.

Y 4

Ya
Ve

R

X

Observamos que tenemos dos curvas de indiferazada, una con un distinto nivel de utili-
dad (si tuvieran el mismo nivel de utilidad, sef@misma). Por otro lado, hemos representado
dos puntos (uno en cada curva). Sin fijarnos eia nadk, claramente el punices preferido al
B, sin embargo, el punth esta sobre la curva de indiferencia con un nigaltilidad del, y el
puntoB sobre la curva de indiferencia con un nivel dédatil U;. Segun el orden de preferen-
cias establecido, el nivel de utilidad es preferido &, (cualquier punto de la curd; siem-
pre serd preferido a cualquier punto de la clyjaes decir, centrandonos en nuestros pulos,
siempre deberia de ser preferidd, ano obstante se observa que ambos puntos no quegtie
hipotesis por lo que queda demostrado que las smwae pueden cortar.

2.- Un individuo tiene unas preferencias representias por la siguiente funcién de pro-
duccion U (x, y) = x?y. Sabiendo que el precio del bien x asciende a 5agciende a 10 y

gue la renta que posee alcanza las 600 unidades ratarias. Se pide:
a) La cantidad que demandard el individuo de cada bien
b) La funcion de demanda ordinaria de ambos bienes.
c) La utilidad maxima que alcanzard el individuo.
d) Resuelva el problema de minimizacién de gasto utiiindo los datos aportados en el
apartado a.
e) Calcule la curva de demanda compensada o curva denda deHicks.
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Solucion:

a) Este apartado se nos pide resolver el problenmaakimizacion de utilidad, por tanto, en
primer lugar, mostraremos dicho problema de forewegal y a continuacion con los datos del
ejercicio:

M?.XU (x,y) Max x*y
X, X,y
sa PX+Pys<l|sa 5x+10y <600

DondeU (x, y) es la funcion objetivo del problemalx+ P )y <| es la restriccién del pro-

blema. La funcidn objetivo es representada pocuagas de indiferencia, que no es mas que dar
distintos valores a la funcién de utilidad, en estsoU,, U y Uz. A continuacion representa-
remos dicho problema, y calcularemos graficamemergo de equilibrio:

Y 4

>

5x +10y = 600

5 600 X

P 5

X

Como se observa, el problema trata de obtener y@muailidad (curva de indiferencia mas
alejada del origen) dado una restriccion presuptasfque acota las posibles soluciones del
problema, que se representa por el area sombressia)el punto de equilibrik, determina
tanto la cantidad demandada de cada bignyf) que hace maxima la utilidad, como dicho ni-
vel de utilidad alcanzaddJ).

A continuacion vamos a solucionar analiticamenter@blema de maximizacion de utilidad.
Esta solucion analitica puede realizarse de disdmsemas:

Igualacion de pendientes

Como observamos en la solucion gréfica, la soludglnproblema se alcanza en el pulato
Este punto, es una solucion de tangencia, es &b plomde la restriccion presupuestaria es tan-
gente a la curva de indiferencia, o, el punto ddadeendiente de la restriccion es igual a la
pendiente de la curva de indiferencia. Por tamtqgremer lugar ha de verificarse que:

dy
dx

_dy
dx

curvadeindiferenda restriccicn
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Como ya sabemos, para obtener la pendiente, sbries de calcular las derivadas de cada

funcién. Comenzaremas por la restriccion:

5x+10y =600 - y:M = GO—EX
10 2

dy -1
2

dX restriccicn

A continuacién vamos a calcular la pendiente deutaa de indiferencia. Sin embargo, va-
mos a ver que el calculo de la derivada no va aserapido como en el caso de la restriccion.
Como vemos, la curva de indiferencia es la funoidetivo para un determinado valor, por tan-

to:

x’y=U*
DondeU* denota un determinado valor para la funciéon olapetrecordemos, una vez mas,
que las curvas de indiferencia es la funcion olgjetiara distintos valores), por tanto a conti-

nuacion diferenciamos dicha funcion:

du* = a_de+a_Udy
ox ay

Y dado qudJ* es un numero y el diferencial de un nimero ed maaro, por tanto:

dy __ ox
dx ouU

oy

Ya solo nos queda calcular la derivada:

a_U = 2xy; a_U =x?
ox ay
U
dy _ 00X _ 22Xy _ 2y
& curvadeindiferenda @ B 7 B 7
oy
Igualando las pendientes:
dy _dy
& curvadeindiferenda B & restriccidn
2y __1  _
YT

Llegados a este punto, al lector le parecera uo &xirafio que no hallamos obtenido ningu-
na cantidad y si una ecuacion. El motivo de esteaaon, radica en que la igualacion de pen-
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dientes no es mas que una condicién necesariahpesdficiente. Antes de exponer el porqué
de esta situacién nos ayudaremos del grafico sitpijgara explicarlo:

Y4 X=4y
1y
PY
L 2
P, U,
Iy U,
P, 0
UO
[P T,
P, P, P,

Fijémonos, que todos los puntos de equilibEg E: y Ez) son soluciones de tangencia. Por
tanto, la solucion de tangencia es una condici@esaia pero no suficiente. Por lo que necesi-
taremos “algo” que nos permita discriminar entsedistintos puntos de equilibrio. Vamos a ver
que no es complicado, si por ejemplo, la rentardi#iduo fuerals, el punto de equilibrio seria
Ei, si fueralo, seriaEo. Por tanto, ese “algo” no es mas que la restmcpi@supuestaria. Asi,
dado que al igualar las pendientes obtenemos ureciéo con dos incognitas, necesitaremos
pues, otra ecuacidn (recordemos que necesitammpreidantas ecuaciones como numero de
incégnitas), siendo esa ecuacion adicional laicegin presupuestaria. Por tanto, para dar solu-
cion al problema, tendremos que resolver el sigeisistema:

dy
dx

Px+PRy=I

_dy
dx

curvadeindiferenda restriccitn

Haciendo uso de los datos de nuestro ejercicis ydsultados obtenidos previamente:

_ﬂ—_l x:4y
X 2 _ }5(4y)+10y=600
5x+10y = 600| X+ 10y = 600

20y +10y = 600 — 30y =600 - y =20,x =80

Por tanto, el consumidor maximizara su utilidadncleademande 80 unidades de bign20
unidades de bien

Utilizacion de la funcion de Lagrange

Recordemos que el uso del lagrangiano, hace lauoé&o de problemas con restricciones (en
igualdad) bastante sencilla. Como ya vimos en raht@icial, el lagrangiano no es mas que
afadir la restriccion (multiplicada pby en la funcion objetivo, creando una “nueva funad-
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jetivo” ya sin restricciones. Como sabemos, paraimaar o minimizar una funcion simple-
mente debemos de calcular su primera derivadaataida a cero. Por lo que el problema inicial
al construir el lagrangiano quedaria como:

Max x*y
Xy - Max|(x,y,A) = x*y - A(5x +10y - 600)
sa.5x+10y < 600 Y

Asi, ya solo queda calcular las condiciones de garionden (primeras derivadas del lagran-
giano):

LTI P 2=-29

16)4 >

2

YA _ sz _q05=0 despejando las=> {1 = -2

ay 10
5x+10y =600

DI —_(5y410y-600 =0 ’

Igualando lag. de las dos primeras ecuaciones

2
—ﬁ/:—x—:20xy:5x2:>4y:x
5 10

Y sustituyendo el resultado en la tercera ecuacion:

5x +10y = 6000 1T - 5(4y)+10y = 600 — 30y =600 — y =20
x = 420) =80

Por tanto, la solucion de equilibrio se alcanzalgounto (80,20). Por supuesto, el resultado
obtenido es idéntico al anterior.

Ley de igualdad de las utilidades marginales poadas

Finalmente podemos resolver el ejercicio a trawdsakonamiento econémico. Ya sabemos
que el objetivo del consumidor es hacer maximatiidad, dependiendo esta de dos biemes,
y. Parece claro, que el consumidor elegira su camiin de bienes sabiendo que la Gltima uni-
dad gastada en cada bien le va a suponer la meisgascion. Supongamos que esto no fuera
asi, y que la dltima unidad del bigre procurara una mayor satisfaccion que la Gltimaad
consumida del biep, en este caso, el consumidor decidiria reasignaombinacion de bienes,
consumiendo mas unidades del bigfe proporciona una mayor satisfaccion) y menog @&
que la satisfaccién es menor). ¢Hasta cuando readigy hasta que la Ultima unidad de cada
bien le procure exactamente la misma satisfac&on.tanto, el objetivo del consumidor sera
elegir una combinacion de bienesy que le permite alcanzar la mayor utilidad posiplgue
sea asequible, es decir, que su gasto no sea@ugpdairenta que disponga.

Profundizando mas, la utilidad (o satisfaccién) quegenera la ultima unidad de bien con-
sumida es que lo que se llamididad marginal de un bielfla denotaremos comdMa). Por
otro lado, recordemos que para adquirir un bietlosefenen un precio y necesitamos una renta.
Parece claro, que si dedicdramos toda nuestra adatadquisicion de un bien, la cantidad fi-
nalmente adquirida seria simplemente el cocientee eficha renta y el precio del bien. Por
ejemplo, si nuestra renta ascendiera a 50 unidadestarias, y el precio del bien fuera 2 uni-
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dades monetarias, la cantidad total que podriamepmar seria 25 unidades (50/2). Suponga-
mos ahora, que solo disponemos de una unidad mianstgue el precio del bien €, la can-
tidad total que podriamos comprar de dicho biefaspor tanto, 1P,. Si relacionamos esto con
el concepto de utilidad marginal descrito anteremte tendriamos que:

1

—  UMa,

X P .
—— satisfacabn
numero dela dltima

deunidades unidad
debienx consumida

|
Satisfacadbn originada
por la Jdltima unidad
monetaria gastada en
el bien x

En nuestro ejercicio tenemos dos biexesy, y supongamos por un momento que el consu-
midor se encuentra ante esta situacion:

L UMa, <L uMa
P y

X y

Como podemos deducir, al consumidor, la Ultima achichonetaria gastada en el bien y le
reporta una mayor satisfaccion que la ultima unidadetaria gastada en el bien x, por tanto, el
consumidor no esta maximizando su utilidad (satefm), ya que ante este caso, decidira
reasignar su combinacion de bienes, aumentadontidad demandada dey reduciendo la
cantidad demandada dé Pero, ¢hasta cuando se producira la reasignaaibe bienes? La
respuesta es sencilla, hasta cuando la Ultima dmdmetaria gastada en cada bien sea la mis-
ma, en este caso, el consumidor no tendra ningdivenpara reasignar bienes en su cesta. Por
tanto, el consumidor maximizard su utilidad cuasel@erifique que:

—1 UMa :—1 UMa
X P y
X y

Esto ultimo se denomina comol&y de igualdad de las utilidades marginales poades
debe su nombre a que las utilidades marginalepaatieradas por la inversa de su precio.

Anadiendo a esta ecuacion, la restriccion prestigu@stendriamos una tercera forma de re-
solver el problema, ya que el sistema resultantteiascompuesto por dos ecuaciones (restric-

cion presupuestaria y ley de igualdad) y dos initéagri ey):

UMa, UMa,
P, P,
Px+PRy=I

Pero llegados a este punto, el lector podria ptagssncomo calcular las utilidades margina-
les, sin embargo, vamos a ver que esta cuestibastante sencilla, esta (lMa) no es mas

! Recordemos el supuesto de que la utilidad margieain bien es decreciente por lo que conforme
consuma mas de ese bien, la utilidad de la Ultinidad sera cada vez menor.



60 Problemas y Cuestiones de Microeconomia Intermedia

que la utilidad que proporciona la dltima unidadsomida, es decir, la pendiente de la utilidad,
y como ya debemos de saber, se puede obtener neeldiaerivada. Por tarito

au(xy) 9U(xy)

UMa, _UMa, | S2 Y] ===
5 - p ox __ oy
X y P, P,

Px+PRy=I PX+Py=

Centrandonos en nuestro problema, nos queda:

ﬂ’—x_z x:4y 60
5 10 £ +10 _600}5(4y)+10y:600a30y:600H y=5,=20
5x+10y =600~ Y~

x =4y O YT x = 420)=80

b) En este apartado se nos pide que obtengamasvia@e demanda ordinaria de ambos bie-
nes. Recordemos que la funcidén de demanda, relatidsicamente precio y cantidad. Por lo
que debemos de calcular una funcién que contengimsawvariables. En el apartado anterior
hemos calculado la cantidad demandada cuando@bptel bienx ascendia a 5 unidades mo-
netarias, siendo igual a 80 unidades. Una opcidmg@e poco efectiva, seria calcular la canti-
dad demandada para cada precio, resulta obviostegmceso seria infinito. No obstante, po-
driamos optar por no suponer ningun precio en etmgrcalcular el problema como se resolvio
anteriormente. Asi, pasariamos del problema amtariono nuevo sin fijar ningin precio en

concretc

Max x*y Max xy
X,y N Xy

sa.5x+10y < 600 sa. P,x+10y < 600

Fijémonos, que el problema es igual al anterionptémente hemos dejado el precio sin fijar,
siendo ahora dicho precio una nueva variable. Salueion, por supuesto, es idéntica a la ante-
rior. Vamos a solucionarlo usando la funcién lagrano. Lo calculamos pues:

Max x*y
xy - Maxl(x,y,A) = x*y - A(P,x +10y - 600)
sa. P, x+10y <600 i

Realizamos las condiciones de primer orden:

2 Obsérvese como el sistema de ecuaciones resslizoiteeide con el que se obtiene mediante iguala-
cion de pendientes o como resultado de igualaddasprimeras condiciones de primer orden del lagran

giano.
8 Hemos subrayado la variable que se modifica.
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a0 (x,y,A) 1=-29
— =~ =2xy-PA=0

o y-P P

2

0l(x,y,4) =x2-101 =0 despejando las= (A = X

dy 10

P x+10y =600

—M(’é’/]y”‘) = —(P,x+10y-600) =0 i

Igualando lag. de las dos primeras ecuaciones

2
_2XY X oxy=Px? = 20y = P.x o y= X
P 10 20

X

Y sustituyendo el resultado en la tercera ecuacion:

P.x
P P P P
P.x+10y = 6000 1189 —, Pxx+1o[ 28‘) =600 - P.x+ ;X =600 ~>X ~ 600

P.x=400 - x:%)

X

Vamos a hacer una simple comprobacion para vaeriicas correcta la funcion de demanda
obtenida. Recordemos que en el apartado antexfarym precio de 5 u.m. la cantidad deman-
dada ascendia a 80 unidades. Por tanto, utilize@nfdmcion de demanda obtenida:

xzﬂ)D'ﬁﬁlx:%)ZSO

X

Por lo que se comprueba que la funcion de demalidmida es correcta. Finalmente pasa-
remos a calcular la funcion de demanda del hie3e realiza exactamente igual que la del bien
X, siendo ahora, el precio del bigel que dejaremos como una variable. Asi, nuestiblgma

de maximizacion quedaria como:
Max x°y
X,y
sa.ox+ P,y <600
Construimos el lagrangiano a maximizar:

Max I(x,y,4) = X’y - A(5x + Pyy—600)
Xy

Y obteniendo las condiciones de primer orden:
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Mzzxy—Sﬂ =0

0x
YA _ e pjg

ay ’
%:—@%y—ﬁo@ =0

Resolviendo el sistema:

A :—ZL

5

2 2 2P
A:_X— —>_2—Xy:_x——>X: yy

P, 5 P, 5
5x-+ P,y = 600

Y sustituyendo el resultado en la tercera ecuacion:

=2 (2P,
Sx+ P,y =60000 Bl _,5( 5nyX+ P,y =600 - 3P,y =600 - y:%)

y

Y ya hemos calculado la funcion de demanda del yi€&tepitiendo la comprobacion en rela-
cion al ejercicio anterior:

_ 200 200 _

O y="=20
y y 10

y

Veamos graficamente un resumen de los apartadesans:
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x?y =128000

80 "X

c¢) Para calcular la utilidad maxima, simplementeetieos de calcular el valor de la funcién
objetivo cuando esta se hace maxima. Recordemosdaecurria cuando la cantidad deman-
dada del biex ascendia a 80 y la del bigra 20. Sustituyendo pues estas cantidades en-la fun
cion nos queda:

U (x, y) =U(8020) = (80)*(20) = 128000

Por tanto, la utilidad maxima alcanzada es de 12880 el grafico siguiente, tenemos un re-
sumen del problema del consumidor que hemos hetlas elistintos apartados.

Y4

5x +10y = 600

x?y =128000
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d) El problema de minimizacion de gasto, basicasmennsiste en cambiar la funcién obje-
tivo y la restriccion.

Max x*y min 5x +10y
X,y N X,y
sa.5x+10y< 600, sa x’y=U,

Recordemos que el problema de maximizacion, buscanmzar la utilidad dada una deter-
minada renta y precios (restriccion presupuestam@ntras que el problema de minimizacion
de gasto, busca, dada una determinada utilidadgigs; cual es la renta minima para alcanzar-
la. Asi, en el problema de maximizacion sabiend®djsponemos de 600 u.m. y los precios de
cada bien son 5y 10 u.m, la utilidad maxima qearadaremos asciende a 128000. Por otro la-
do, en el problema de minimizacién, nos preguntacoas$ sera la renta minima necesaria para
una utilidad ddJo sabiendo que los precios de cada bien ascienBignl® u.m. respectivamen-
te.

Si nos fijamos, en el problema de minimizacion teoe tres incognitaxfy,W), por lo que, a
priori, no podriamos realizar el problema. Sin ergbarealmente esto no es asi, ya gues
algo que si sabemos del problema de maximizaciés igual a 128000. Por tanto, el problema
gquedaria asi:

min 5x +10y
Xy

sa. x’y >12800

Ya solo nos queda solucionar el problema y pam@ ekaremos el método del lagrange.
Aunqgue antes de hacerlo, deberiamos de recapacéera del resultado que obtendremos. Cla-
ramente este sera idéntico al del problema de nize@dn ya que este no es mas que el pro-
blema primal, siendo el de minimizacion el probledoal. No obstante, como ya hemos indica-
do pasaremos a dar solucion al problema calculahidgrangiano.

min I(x,y,A) = 5x+10y - A(x’y -12800(
Xy

Calculamos las condiciones de primer orden:

YA _5_jouy=0
0x
9L Y.A) _ 10 2 =0
oy
w = —(x?y-128000 =0

Despejando lak y sustituyendo en la tercera ecuacion del sistema:
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A=
2Xxy

=200 L5 10y
X 2xy X

x*y =128000

(4y)’y =128000- 16y°® =128000- y° = 12?200: 8000 - y =3/8000=20

x=4y O - x = 420)=80

Se confirman los resultados del problema de masioidn, comprobandose que las cantida-
des de equilibrio son iguales.

e) La curva de demanda Hiécks, o también llamada la curva de demanda de utilaars-
tante, se calcula resolviendo el problema de miz@oion de gasto dejando el precio del bien
variable. Recordemos que una curva de demandaadabasicamente precio y cantidad, asi
mientras que la curva de demanda ordinaria, reladias combinaciones de precio y cantidad
donde el consumidor hace maxima su utilidad dadgorenta, la curva de demanda Hieks
muestra las combinaciones de precio y cantidadenaertdo la utilidad constante (problema de
minimizacion de gasto). Por tanto, utilizando elpjema del apartadd) tenemos que:

min 5x +10y
X,y
sa. x’y >12800

Pero como queremos calcular la curva de demangee@b no puede fijarse, por lo que:

min P, X +10y
Xy
sa. x’y =12800

Su resolucién es analoga a la de los apartadogaate Calculando en primer lugar el la-
grangiano, luego las condiciones de primer ordefingimente dando solucion al sistema de
ecuaciones obtenidas de dichas condiciones. Por tan

min I(x,y,A) = P,x+10y - A(x’y -12800(
X,y

Calculamos las condiciones de primer orden y laalagmos a O:

XY A) _p _joxy=0

ox "
Y A) _19_ ez =0

oy
W:_(xzy—usooo =0

Despejando lak y sustituyendo en la tercera ecuacion del sistema:
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A=- i
2Xy
__10 P, _ 10 _Px
A - - = - T - -
X2 2xy  x? 20
x*y =128000

XZ{%} =128000- P,x* = 2560000 x* = 25‘;&% X=3 256;&‘3

3.- Una empresa consultora de mercado, ha podido rcseguir determinar las preferen-
cias de un grupo de individuos respecto a la mantadla —x- y la margarina -y- mediante

la relacion marginal de sustitucion: RMS,, == . Si se sabe que el precio de mercado de
TX

ambos bienesx ey ascienden a 2 y 3 unidades monetarias respectivame y que inicial-
mente se dispone de 50 y 100 unidades de cada biea pide:

a) Las cantidades demandadas que demandara el individwle cada bien.

b) Las demandas netas de cada bien

.....

cio de estos, ¢Qué efectos tendra sobre su rentamataria y real?

Solucion:

a) A priori, el problema puede parecer distintosya realizados anteriormente, pero, si nos
fijamos bien, este es un problema de maximizaceutiidad, y veremos que la Unica diferen-
cia es el modo de presentarnos los datos. Hasta,dhdnformacidn acerca de las preferencias
del consumidor era mostrada a través de una fumgartilidad, ahora, en cambio, es mostrada
mediante la relacidbn marginal de sustituciBM@ entre dos bienesey. Recordemos que ésta,
basicamente, no es mas que la tasa de sacrifiti® @os bienes. O dicho de otra forma, el na-
mero de unidades de bigra las que hay que renunciar a cambio de una umidiaibnal de
bienx manteniendo el mismo nivel de satisfaccion — e dgermaneciendo en la misma curva
de indiferencia-.

Y 4

»

Ay<0

v
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Como vemos, al pasar del pual 1 (permaneciendo en la curva de indifereridip se ha
sacrificado unidades del bigrpara obtener unidades adicionales del Riefsi, laRMSdebe
su nombre a que se relacionan dos variaReta€ion x ey, en términos marginalediarginal)
gue no son mas que variaciones (y por tanto, diéékes) mientras se sustituygustitucion
un bien y) por otro ). Por tanto:

Ay _ _dy|
RMS,, =-——2=-——2
S Ax  dxy,

Debemos de sefialar, en primer lugar el porquéigieb si\egativo, que viene motivado sim-
plemente para “garantizar” que el resultado seétiymgrecordemos que el cociente entre los
incrementos de ambas variables es siempre negafncegundo lugar, vemos queRISno
es mas que la pendiente de la curva de indifereacidiada de signo.

Por otro lado, también podemos estar interesadasleular la relacion marginal de sustitu-
cion dex pory, que nos daria el numero de unidades de>bmre hay que renunciar a cambio
de una unidad adicional gea lo largo de la curva de indiferencia que vendeda por:

Ax _ dX ( UMayj_UMay
U,

by dy

RM = =
S UMa, )] UMa,

Por tanto, el problema que debemos de resolveagarie sencillo, ya que recordemos que
para solucionar el problema de maximizacion dedatl, si optdbamos por la igualacion de
pendientes, teniamos un sistema de dos ecuaciomeset que se muestra a continuacion:

dy
dx

Px+Py=I

_dy
dx

curvadeindiferenda restriccitn

Ya solo nos quedaria sustituir los datos que ngggpciona el enunciado en el sistema mos-
trado. Asi, recordando que RMSno era mas que la pendiente de la curva de iediéé, por
tanto, con una sencilla operacion:

dy dy
= =-RM = =-
= dx S =

RMS,,, - -
' X

dx

X <

curvadeindiferenda curvadeindiferenda curvadeindiferenda

Sabiendo que la pendiente de la restriccion esaéite de precios cambiado de signo:

o __R_d  __2
dX restriccicn I:)y dX restriccicn 3

Sustituyendo lo obtenido en el sistema de ecuasione
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dy _dy _Y__2),.2, "
dx curvadeindiferenda dx restricciin X 3 y= 3 2X+{§ Xj =l 5
Px+Py=I 2X+3y=1]2x+3y=1
| 2(1 21 |
4x=] - X=— s y=—|—| 5 y=—=—
2~ 3(4 Y1276

Llegados a este punto, vemos que no podemos aalaslaantidades demandadas ya que no
se dispone de la rent&-—Sin embargo ¢realmente no disponemos de la?r&ltkector, rele-
yendo el enunciado comprobara, que en este sendiasiique el consumidor dispone de 50 y
100 unidades de cada bien. A priori, parece qued=db no tiene nada que ver con la renta, pe-
ro si nos fijamos, y sabiendo que los preciosmeas bienes ascienden a 2 y 3 unidades mone-
tarias respectivamente, es facil calcular la rdetéa que dispone el consumidor. Asi, si este po-
see 50 unidades de bien(representado par), siendo el precio de este de 2 unidades
monetarias, y de 100 unidades de lyiefrepresentado pgr), con un precio de 3 unidades mo-

netarias, su renta sera de 500 unidades monetarias.
| =P,x+P,y = 250)+3(100) = 500

Debemos fijarnos que estas dotaciones inicialesamonecesariamente las cantidades de-
mandadas finales por el consumidor, simplemente|aque posee inicialmente, mediante las
cuales puede intercambiar para poder adquirir .oflasonsumidor puede estar interesado mas
en un determinado bien, y mediante el intercambauiir mas de ese bien sacrificando parte
del otro bien.

Por tanto, una vez ya hemos calculado la renta,rsm queda sustituirla en el sistema ante-
rior y nos queda:

:'—Dﬁﬁ%x:@ﬂzs
4 4
. 500
=— O, y="-=833
y 5 5 3

Como ya habiamos advertido, la combinacion de bigleenandada no coincide con la ini-

cial. Asi el consumidor ha optado por sacrifid&i6 unidades de bien (83,@—100) para obte-
ner75unidades de biexadicionales125-5(.

b) Sin querer, acabamos de dar solucion al segapadado del problema, que nos pedia las
demandas netas de ambos bienes, estas (que derotar@maox e y) no son mas que la dife-
rencia entre las cantidades demandadas finales yalores de las dotaciones iniciales y que
son respectivamente:

X -X=125-50="75
y -y =833-100=-166

X =
y

Por tanto, existe una demanda neta positiva dalXijeuna demanda neta negativa (oferta)
del bieny. Veamos en el siguiente grafico lo obtenido habktara:
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Y4
Combinacia final
o]0 P Combinacid inicial
Ofert%neta
833 e
Y, -
- U,
50 125 >y
—

Demandaneta

Si el consumidor no tuviera la posibilidad de iotenbiar bienes, deberia de conformarse con
la combinacién inicial de bienes, es por ello, tarabién podemos definir este punto como el
punto de autarquia. Antes de pasar al siguientdaaoa podriamos calcular las funciones de
demanda de ambos bienes con el fin de comparantasespecto a las funciones de demanda
netas. Como ya sabemos, la funcion de demandaamdaprecio y cantidad, por tanto, para
calcular las funciones de cada bien, debemos @e eleprecio de cada bien variable para cada
caso. Asi, usando el sistema de ecuaciones ublizéclalmente:

Curva de demanda del bign Curva de demanda del bign
dy _dy dy _dy
dX curvadeindiferenda dX restriccicn dX curvadeindiferenda dX restriccitn
Px+PRy=I Px+PRy=I
Sustituyendo por los valores de nuestro ejercicio:
_y__R _y-_2
X 3 X P,
P x+3y =500 2x+ P,y =500

Y, resolviendo el sistema de ecuaciones resultante:
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y__PR P.X y__2 Py
- =-— y= -_— = X=-—=
x 3 3 x B 2
P .x+3y =500| P x+3y =500 2x+ P,y =500| 2x+ P,y = 500
P, x
X2 | = = P
PX“{ 3 j'SOO* 2Rx =500~ 2(%} P,y =500 2P,y =500 -
K= 22w x= 22 ,o500 250
X X 2P, P,
Por tanto las curvas de demanda para cada bien son:
250 250
X:—;y:_
P, P

Ya solo nos quedaria obtener las curvas de denmatdale cada bien. Estas se obtienen tan
sé6lo de restar a cada funcion de demanda ordiebvi@or de su dotacion inicial. Por tanto:

sz—izg)—SO
PX
7=y-y=22-100

y

Finalmente, el lector se podria preguntar si lakinaction inicial de bienes podria ser alguna
vez la combinacion final demandada. En ese casoiapto, las combinaciones inicial y final
serian idénticas por lo que la demanda neta desbpes seria igual a 0. Entonces:

X=X-X - O=?)—50—> Px =5

y=y-y- 0:?—1004 P, =25

y

Por tanto, para un precio de 5y 2,5 unidades radastpara cada bien, el consumidor de-
mandaria exactamente la misma cantidad que ladzosgtialmente.

¢) Recordemos que en el presente problema, nordeéspos de la renta monetaria del indivi-

duo que tuvimos que calcular gracias a las dotasiamiciales de bienes asi como de los pre-
cios. Esta era igual a 500 unidades monetarias.

| =P,x+P,y = 250)+3(100) = 500

Como podemos observar, las cantidades inicialdsahes eran 50 y 100 unidades de bien
ey respectivamente, siendo los precios de cada byeB @nidades monetarias. Si en el proble-

ma se nos indica que tanto las cantidades comaréasos se han duplicado, entonces, la nueva
renta seria:

I" = P,X' + P,y = 4(100) + 6(200) = 1600
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Por tanto, parece claro, que la renta monetaha sufrido variaciones. Pero ¢y la renta real?
Recordemos que esta renta real, no es mas quariagién presupuestaria, o dicho de otro mo-
do, el conjunto factible de posibles combinacichesmbos bienes dados los precios y la renta.
La restriccion presupuestaria inicial, si recordayera:

| =Px+Py - 500=2x+3y
Y la nueva restriccion presupuestaria con la nuerta y precios es:
I" =P x+ Py - 1600=4x + 6y

Parece claro, que la restriccion presupuestaridistiata, sin embargo, para verlo de forma
mas nitida, nos apoyaremos en el gréfico sigui@urde representaremos ambas restricciones
presupuestarias), donde se confirmara como la reatadel consumidor también se ha visto
modificada.

Fijémonos como la renta real ha variado, si antesmgunto factible era el sefialado por el
area gris claro, al aumentar el precio y las dotas iniciales de ambos bienes, la restriccion
presupuestaria se ha desplazado hacia la dera@dargo una nueva area bastante mas grande
sefialada por el area gris mas oscura (por suptastnén incluye la anterior). Por tanto, se
puede concluir como tanto la renta real como lagtaria han aumentado.

Ya
1600
4
500
2
500 1600 "
3 6

Fijémonos como la renta real ha variado, si antesm@unto factible era el sefialado por el
area gris claro, al aumentar el precio y las dotas iniciales de ambos bienes, la restriccion
presupuestaria se ha desplazado hacia la deregdarglo una nueva area bastante mas grande
sefialada por el area gris mas oscura (por suptastnén incluye la anterior). Por tanto, se
puede concluir como tanto la renta real como lagtaria han aumentado.

4.- Sea la siguiente funcion de utilidad que represita los gustos de un consumidor
U(x,y) = x"y”. Se pide:
a) Las funciones de demanda ordinarias de cada bien.
b) ¢De qué tipo de bien se trata?
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c) Si el precio del bienx ha aumentado un 5%, ¢ Cual sera la variacion en leantidad

demandada de dicho bien?
d) Y sila renta disminuyera un 10%, ¢Como se veria a€tada la demanda de dicho

bien?
e) Sabiendo quea=$=0,5, el P,=2, P,=3 y la renta es igual a 60. ¢Cual sera la canti-

dad demandada?
f) Y si el Px=4 ascendiera, ¢ Cudl sera el excedente del consuori

Solucion:
a) Obtener las funciones de demanda ordinariasntbesbienes ya no debe de ser algo com-

plicado para el lector. Recordemos que para calautibemos de dejar el precio del bien va-
riable, en este caso, dado que no se sefiala rad#acemos todo aquello que no es variable (es
decir, que es constante con un superindice). Rtw, tal problema a resolver seria el siguiente:

MaxU (x, y) Max x“y”
X,y X,y
sa Px+Pys<l|saPx+Ply<I®

El lector debe notar que tanto el precio del lyi@momo la renta aparecen con un superindice
indicando, por tanto, que son constantes y no MasaResolverlo, ya sabemos que es bastante
sencillo, sabiendo que existen diversos métodas garesolucion, nos decidimos por hacerlo

por igualacion de pendientes, asi:

_dy
dx

dy
dx

Px+P)y=1°

curvadeindiferenda restriccicn

Sabiendo que las pendientes son iguales a:

ouU
dy S o XY ay
X curvadeinditerenca ou s yo Bx
oy
dy __FR
X estriccitn B Pyo

Sustituyendo en el sistema:

_ay _ P, ) X
px Py apy P.Xx+ Pyo('gpxg(jﬂo - Pxx+—'8pxx=l0 -
ab, a

Px+P)y=1°|Px+P)y=1°

[—a-'-'ngxX:IO—»x:—IO _}X:(_a j
a (CHIB]P a+pf

|0
PX
a
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Por tanto, ya hemos calculado la curva de demaeldaiehx. Calcular la curva de demanda
del bieny también resulta muy sencillo, utilizando el missigtema que anteriormente pero de-
jando ahora, el precio del bigrtomo variable y fijado el precio dg¢enemos:

MaxU (x, y) Max x* y”
X,y Xy
sa. Px+Py<l|sa Px+ Pys< | ©

Y resolviendo por igualacion de pendientes:

dy
dx

0 —10
Px+Ry=I

_dy

curvadeindiferenda dX

restriccitn

Calculando las pendientes

U
dy __ox - oy __ay
dX curvadeindiferenda aiu @(a yﬁ_l @(
oy
o R
dX restriccicn I:)y
Y sustituyendo:
p? aP,y
_ﬂz_F X= y0 0 aPyy _ 10 O'Pyy 10
A y AP P o |TRy=1"- B tPy=1" -
PIX+P,y=1°|Px+Py=1° "

a*Bloy=yo Ly 1" [ B
( 5 jpyy oY (anp ’ (aijy
,8 y

b) Recordemos que para determinar qué tipo dedsigmdebemos de calcular su elasticidad
de demanda, y en funcién de ella podremos estat#etipo de bien. Asi, pasamos a calcular la
elasticidad de demanda, que recordemos que midald@eiones (en términos porcentuales) en
la cantidad demandada del bieante variaciones en el precio de dicho bien. Asi:

4 Nétese, que la pendiente de la curva de indiféseds idéntica que en el caso anterior, ya que los
precios solo afectan a la pendiente de la resbricgiesupuestaria.
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dx
. B _ Variacion porcentualdex _ x _ dx P, _
demanda—"xP " variacién porcentualdeP, dP,  dP, x

((aaﬂﬂ’_j( aPXJw:'“O |

a+pB)P,

Al ser la elasticidad de demanda del biemegativa, dicho bien, sera un bien normal o infe-
rior. Para poder discriminar entre ambos, debeneosattular la elasticidad renta, que, como
sabemos si es positiva, el bien serd normal, g segativa, el bien sera inferior. Acordémonos
que la elasticidad renta, mide las variacionesaetahtidad demandada ante variaciones en la
renta de dicho bien. Por tanto:

dx
_ Variacion porcentualdex ~ y _ dx | _

Variacion porcentualdel  dl  dl x

X, |

{(af?s)aj( : )' 0

a+pB)P,
Al ser la elasticidad renta positiva, el bieas un bien normal.

c) Este apartado es muy sencillo de resolver, lathyga calculado la elasticidad de demanda
del bienx. Aqui, se nos pide calcular la variacion sufridda cantidad del bier, ante un au-
mento del precio de dicho bien en un 5%. Al habtatérminos porcentuales, tenemos una clara
pista de que debemos de utilizar la elasticidadedeanda, ya que esta es la que relaciona va-
riaciones en dichos términos. Asi:

d

. e = Variacion porcentualdex
demanda"xB " variacién porcentualde P,  dP,
F)X

X

=-1

Sabiendo que el precio se ha incrementado en us@®onos queda sustituir:

dx
_ _ Variacion porcentualdex
gdemanda_ gx,P

* Variacion porcentualde P, 5%

dx
X _ 1 % gy
+ 5% X

Es decir, al aumentar un 5% el precio, la cantatEardandada disminuird un 5%.
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d) Al igual que el anterior apartado, el hablatéminos porcentuales nos indica que debe-
mos de utilizar la elasticidad, en este caso ctmcat indicarnos que la renta ha disminuido un

10%, debemos de hacer uso de la elasticidad repta, tanto:

dx
_ Variacion porcentualdex _ x _ 1
" Variacién porcentualde|  dI
|
dx
£, =—2 =1, X o
T -10% X

Por tanto, al disminuir la renta en un 10%, la icatt demandada del bignvera como tam-
bién disminuyen en la misma medida.

e) Resolver este apartado no es tarea dificil @erhas uso de lo calculado anteriormente.
Como nos indica el enunciado, y sustituyendo ldsrea en el problema de maximizacion de
utilidad, tenemos que:

11

|\/x|’z;1xU (xy) I\/Xlaylx x?y?
saPx+Rys=l sa.2x+3y <60

En una primera impresion, podriamos decidirnosrasdiucion a dicho problema por cual-

quiera de los métodos que ya sabemos (lagrang@radacion de pendientes o utilidades mar-
ginales ponderadas). Sin embargo, centrandonosag) p como ya hemos advertido, podemos
utilizar lo ya calculado. Asi, en el apartado &iamos calculado las funciones de demanda de

ambos bienes, por lo que podemos saltarnos el gmsesolver el problema y hacer uso de
ellas®

Funcion de demanda del bign Funcién de demanda del bign

(e (el
a+p)P, a+p)P,

Sustituyendo por los datos suministrados en etagar

1 1
_ 2 60 _ _ 2 60 _
X=|——-—|—=15 y= — =10
1,112 1,193
2 2 2 2

Resumiendo, para un precio del bieigual a 2, el individuo demandar& 15 unidadeside d
cho bienx.

5A pesar de que el enunciado solo nos pide caltaleantidad demandada del bierhemos decidido
calcular las cantidades de ambos bienes, paraaekafacilidad de su calculo haciendo uso dduas

ciones de demanda.
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f) Al igual que el anterior apartado, vamos a dalcla cantidad demandada cuando el precio
del bienx aumenta a 5 unidades monetarias. Asi, la funada durva de demanda es:

1
(@ ) | 2 [80_160_30
a+p)P, }+} P, 2P, P,
2 2
Y como el precio asciende a 5 unidades monetdaiasntidad demandada ascenderd a:
30 30
=-—=—"=6
P 5

Finalmente, se pide calcular la variacion del dro¢e del consumidor resultante de pasar de
2 a 5 unidades monetarias el precixdantes de calcularlo, vamos a representarlo grafen-
te ya que puede servirnos de apoyo para su obtencio

P4

X

615 X

El area sombreada es el excedente del consumiolotafto, calcular esa area es bastante fa-
cil, para ello utilizaremos la integral definidandie los limites inferior y superior seran los pre-
cios, por tanto:

Excendente Jj%)dPx = 30]25 dPPX =3dIn(P,)]; =3dIn(5)-In(2)] = 30In(gj = 2749

5.- La siguiente funcion de utilidadU (x, y) = Xymuestra las preferencias del consumi-

dor hacia dos tipos de bienes ey. Con este dato, se pide:
a) Lafuncion de demanda ordinaria o walrasiana del @nx.
b) Calcule la elasticidad de demanda y la elasticidagnta de dicho bien. ¢De que tipo
de bien se trata?
c) Silarenta del consumidor asciende a 100 unidade®netarias, el precio del bien x
a 5 unidades monetarias y el precio del biep a 10 unidades monetarias ¢ Cuales
seran las cantidades demandadas de equilibrio debrasumidor?
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d) Calcule y obtenga el efecto total, renta y sustiti@n por el método deSutsky si el
precio del bienx sube a 10 unidades monetarias permaneciendo la tary el precio
del otro bien constante. ¢ Qué tipo de relacion exésentre ambos bienes?

e) Obtenga ambos efectos mediante el método Hecks.

f) Calcule la curva de demanda dé&lutsky y la curva de demanda compensada o cur-
va de demanda deHicks.

g) ¢Qué aumento porcentual debe incrementarse el precdel bien x para que se pro-
duzca una variacion del excedente del consumidorugl a unidades monetarias?

h) Si existieran 50 individuos igual al del problemaObtenga las curvas de demanda
de los bienex ey para el total de esos 50 individuos.

Solucion:
a) Obtener la curva de demanda del kielebe de ser sumamente sencillo para el lector. Re-
cordemos, una vez mas, que la curva de demaraitaom precio y cantidad, por lo que el res-

to de variables, a priori, seran fijas, por ello,reiestro problema, estas se denotan con un su-
perindice. Asi, el problema quedaria como:

MaxU (x, y) Max xy
X,y Xy

0 0 0 0
sa Px+P'y<|”|saPx+Ry<l

En este problema, vamos a hacer uso del lagrangeaosu obtencion. Por ello, calculamos
el lagrangiano:

Max I(x,y,A) = xy=A(P,x+ Poy-I °)
Xy

Calculamos las condiciones de primer orden:

aé(x,y,/}):y_Px/]:O
16)4
9Y.A) _y _poy=o
ay Y
9l(x,y,A) 0 0
SR - (P x+Poy—-1°)=0
Py (PX+PRy—17)

Y resolviendo el sistema:

==Y

PX

X y X P, X
A=—1 L =2 == L, y=-2X

PyO P, Py0 y PyO
Px+P)y=1°

Sustituyendo el resultado en la tercera ecuacion:

0

y= P x |
Px+P)y=1°008 - Bx+P)| 25 [=1° - 2Px=1° & x=——
y
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Por tanto, acabamos de obtener la curva de dentghdidenx. Se puede ver que esta curva
es una hipérbola equilatera, ya que el producttasl@los variabless y Py es una constante

0
(?j . Ya sabemos que representar una funcion de pstesimuy sencillo, ya que son del ti-

po asintotico respecto a los ejes y ademas tieeedignte negativa.

PA

2

b) Antes de calcular las elasticidades, es intatessefialar algunas de las propiedades de las
hipérbolas equilateras. Recuérdese que la combim@cecio-cantidad de maximo gasto se co-
rresponde con aquel punto de la curva de demandaepgue la elasticidad de demanda vale -
1. En el caso de las hipérbolas equilateras, sstasurvas de la elasticidad constante y con va-

lor -1 en todos sus puntos. Por ello, en estasasutedos los puntos son combinaciones de mé-
0

ximo gasto. En nuestro ejercicio, este gasto adelesnE (cualquier combinacion precio y

. L | 0 ,
cantidad sera igual a2— ) . Podemos comprobarlo de manera muy sencillayjuéanuestro ob-

jetivo es hacer maximo el gasto, siendo este simplprecio por la cantidad, por tanto:
Max Gasto - Max P x

Para obtener el maximo simplemente diferenciamasodgasto y lo igualamos a 0. Por tan-
to:

dxB, +xdP, =0

Operando:
P
dXR( + XdR( =0 > dXR( = —XdR( - ﬁ_x =-1- € demanda — -1
dP, x
—

gdemanda
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Por tanto, se confirma que en las hipérbolas deudlé cualquier combinacién es de maximo

gasto, Yy, por tanto, con elasticidad constantelgrva. No obstante, vamos a calcular la elasti-
cidad de demanda, tal como nos pide el ejerci@orgprobaremos como efectivamente su va-

lor asciende a -1.
dx
_ _ Variacion porcentualdex = x _ dx P, _
gdemanda_‘gx,Px - - - dP - N
Variacion porcentualde P, x dB, x
I:)X

Vemos como dicha elasticidad de demanda ascierAeygor tanto, es negativa. Esto es si-
nénimo de que el bien en cuestién es un bien noonaflerior. Para poder determinar cudl de

los dos es, debemos de calcular su elasticidad,rgne mide cual es la variacion relativa que
experimenta la cantidad demandada, ante cambads/ca en la renta, céteris paribus.

dx
_ Variacion porcentualdex _ x _ daxl _( 1) 1| —1>0
*I'"Variacion porcentualdel  dl  di x (2P ) I
2P,

Como se observa, esta elasticidad es positivar, tapto, el bierx es un bien normal.

c¢) El problema que se plantea es el clasico demizacion de utilidad:

MaxU (x,y) Max xy
X, Xy
sa. Px+P)y<1°|sa.5x+10y <100

Para resolverlo, haremos uso de la igualacion ddigetes entre la curva de indiferencia y la

restriccion presupuestaria.

dy _dy
dX curvadeindiferenda dX restriccitn

5x +10y =100

Calculando las pendientes

6 Notese, que la pendiente de la curva de indiféseds idéntica que en el caso anterior, ya que los

precios solo afectan a la pendiente de la resbricgiesupuestaria.
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u
dy __ox __Y
dX curvadeindiferenda aiu X
oy
dy —_>__1
dX restriccicn 10 2
Y sustituyendo:
% - _% X =2y }5(2y)+10y:100 10y +10y =100
5x +10y = 100| °X T 10¥ =100

20y =100 y=5
x=2y O~ x=2(5)=10

Luego, las cantidades demandadas dexenpor el consumidor dadas sus preferencias y
su restriccion presupuestaria seran de 5 y 10 desdaspectivamente. Sin embargo, aunque,
por supuesto, es correcto lo que acabamos de packfamos habernos ahorrado los célculos
anteriores utilizando las funciones de demandanatds anteriormente.

Recordemos, que, para el bien x, esta era:

Para calcular la cantidad de equilibrio del biesaglp debemos de sustituir la cantidad obte-
nida dex en la restriccion presupuestaria:

Px+P%y=1° _ 5x+10y =100 - §10)+10y =100 - 10y =50 — y=5

También podriamos haber optado por calcular laacdevdemanda del bignbien realizan-
do el mismo problema, pero dejando variable elipréel bieny, bien simplemente sustituyen-

do la curva de demanda del biean la restriccién presupuestaria (dejando el prdel bieny
variable).

| | | |°
Px+Py=1° o P|—|+Py=1° 5 —+Py=1° . PRy=— - y=
XY X(zpj v 2 " W= 7Y op

y

X

Si la renta asciende a 100 unidades monetaridgrg@o de y es igual a 10 u.m., entonces:

0
y=— Ot y=220 -5

2P, A10)
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Parece claro, que nos habriamos ahorrado bastamigot si hubiéramos optado por esta se-
gunda opcion. Representemos finalmente lo obtenido:

y?k y“
100

1C

10 X

d) Calcular la cantidad demandada del biemando su precio ha pasado de 5 a 10 unidades
monetarias, es, como hemos visto en el apartadoi@nttarea bastante sencilla. El problema
resultante seria entonces:

Max xy
Xy
sa.25x+10y <100

Podriamos resolver el ejercicio, o usar la fundérdemanda de dicho bien. Como ya hemos
visto, resulta mas rapido y sencillo este segurahoirto por lo que sustituyendo el precio por
las 10 unidades monetarias que nos indica el ajmrtdbtenemos la nueva cantidad de equili-
brio del bienx.

x=@DHx— 100 =2

2P, - 429)

A continuacion, vamos a representar la cantidadoglibrio inicial (denotada por el punto
0) y la nueva (cuando el precio pasa de 5 a 25 denotada por el punto 1).

7 Si nos fijamos, la cantidad demandada del biea haasufrido modificaciones, ya que la funcién de
demanda de este bien, depende exclusivamentereetéay del precio de dicho bien, que como seflala e
enunciado, no han sufrido ninguna modificacion. faato, al no sufrir ninguna variacion, el bieas in-
dependiente del bien Si calcularamos la elasticidad cruzada de amlereb, esta seria igual a 0.
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y4

y:5 _____________________________
xy =50
; | xy=10 ‘y
%=2100 % =10 100
< 25 5
ET<O0

Claramente, el efecto totdE{) es negativo y asciende a -8, resultado de hawesencilla
operacion:

ET=x-X =2-10=-8<0

Ya solo nos quedaria descomponer el efecto totilseafectos renta y sustitucion por el mé-
todo deSlutskyo también llamado dgoder de compra constante’'Como podemos observar
en el gréfico, el consumidor ha pasado del pOrdbl. Por tanto, la combinacion inicial de bie-
nes (10,5) ya no es alcanzable. De este modo,it¢a forma de poder optar otra vez a dicha
combinacion, dados los nuevos precios es dotardaliduo de una renta hipotética, que deno-

minaremosrenta de Slutsky| °) que le permitiera otra vez situarse en el puntcidhi Cen-
trandonos en nuestro ejercicio, el consumidorelake el precio del bieq ha perdido poder
de compra, por lo que la Unica manera de podenzdcda cesta de bienes inicial es incremen-
tando la renta (esa nueva renta, que le permitinaat la combinacion inicial de bienes, el punto
0, es la renta d8lutsky por encima de su nivel actual (que recordemosequel ejercicio as-
ciende a 100 unidades monetarias). Se trataria,qmigesolver el siguiente problema:

Max xy
Xy
sa.25x+10y < 1°

Fijémonos que el ejercicio es exactamente iguahtdrior (con el nuevo precio del bign

pero incluyendo la renta dustky( | ®). La pregunta seria ¢A cuénto asciende esta terta
Recordemos que esta renta toma un valor justogbeaazar el punt® (x=10, w=5), o dicho

de otra forma, esta renta pasa justamente pomgb puEntonces, simplemente para obtenerla
nos bastara con calcular el gasto necesario pdex pdquirir dichos bienes:

| ° =25x+10y
PuntoO - (10,5)
1S =25(10)+10(5) = 300
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Resumiendo, el consumidor podra volver a situamsgl eunto0 con el nuevo precio del bien
x (recordemos que el precio del bieno ha sufrido modificaciones) cuando su rentagea a
300 unidades monetarias. Una vez calculada la da@éustky el problema seria el estandar:

Max xy
Xy
sa.25x+10y <300

Resolvemos por el método del lagrangiano. Por & qu

max|(x, y,A) = xy - A(25x + 10y — 300)
Xy

Calculamos las condiciones de primer orden:

EICR) S A=
I 25
9(x.y.A) =x-10A =0 despejando las= A = -
dy 10
25x+10y = 300
%:—(25x+10y—300):0 Y

Igualamos lag de las dos primeras ecuaciones:

—l:—l:>25x:10y: y:@
25 10 10

Y sustituyendo el resultado en la tercera ecuacion:

_25¢
25x+10y =3000 U8 - 25X+1O(21_50Xj:300* 50x = 300 x:%):

y= —25(6) =15
1C

El nuevo punto de equilibrio con la rentaSlastky(denotado como pun®®) se encuentra en
la combinacién de bieng6,15)En el siguiente grafico resumimos todo el ejercicio
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y4

300
10

AY

% =2 100 X; =6 X, =10300 w0 X
25 25 5

© ET<0
ER<0 ES<O

Es necesario resefiar como con la rentaStgsky (1° =300) y los nuevos precios
(P, =25, =5)tenemos una nueva restriccion presupuestaria (lirs@ntinua) que pasa

justamente por el punto 0. Ahora, ya solo nos quattailar el efecto rent&R) y el efecto sus-
titucion ES. El efecto renta, asciende a -4 unidades (laatifga entre el punt®y el 1, se de-
be Unica y exclusivamente a la renta), mientrasaljafecto sustitucion también asciende a -4

unidades (el consumidor pudiendo permanecer eargb dada la renta d8lutsky sustituye
dicho punto por e®).

ET=x-% =2-10=-8
ER=x-%x,=2-6=-4
ES=x,-X,=6-10=-4

A modo de resumen, volvemos a representar losgmad de optimizacion para la obtencién
de cada punto:
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PuntoO Puntol Punto2
Max xy Max xy Max xy
X,y X,y Xy
sa.5x+10y <100 sa.2%+10y <100 sa.25x+10y <300

Notese que hemos subrayado cada cambio existaatéapabtencion de cada punto.

Recordemos que para pasar del pinabl, la variacion se debié al aumento en el precio del
bienx, mientras que del padoal 2, fue la renta la que se modifico pasando de @aina la de
Slutsky

e) El método dédicks o de “utilidad constante”, es un método alterrmapara descomponer
el efecto total en los efectos renta y sustituckhecordemos que en el método Ratsky el
consumidor estaba interesado en alcanzar su oéstl de bienes. En el caso Heks si bien
parecido, es distinto, ya que el consumidor ahorasta interesado en alcanzar dicha cesta ini-
cial, sino que ahora su objetivo es volver a s#@n su nivel de utilidad inicial, o dicho de otra
forma, en volver a alcanzar la curva de indiferamcicial sabiendo, por supuesto (al igual que
enSlutsky, que los precios han sufrido modificaciones y ebmenor gasto posible. Por lo que,
tanto el puntd como el puntdl son iguales que en el caso anterior, que, recarsleson los
puntos que determinan el efecto total. En un mpiogisi siguiéramos el razonamiento de

Slutsky deberiamos de buscar una renta (que seria ldehiicks | ") que alcanzara la curva
de indiferencia inicial (recuerde que cBlutskyse dotaba una renta que alcanzar la combina-
cion de bienes inicial), por tanto, el problemaadarobtencién del punto 2 seria el siguiente:

Max xy
Xy
sa.25x+10y < | "

Sin embargo, realizar el problema de esta formasnaable, ya que, mientras Stutskysi
podriamos calcular la renta que nos permitia alralazcombinacién de bienes iniciales,Hin
cks calcular la renta que nos permita alcanzar aedlrde utilidad inicial (curva de indifirencia
inicial) no es posible. Pero, podriamos hacer wgrbblema primal-dual. Si nos fijjamos, al
problema de maximizacion anterior (primal) poderaksularle su problema de minimizacién
(dual). Asi:

Max xy min 25x +10y
X,y N Xy

sa.25x+10y < | " saxyzU,

A priori, volvemos a tener el mismo problema ya debemos de calculd, (utilidad ini-
cial), no obstante, vemos que esto es bastantdleepa que el calculo de la utilidad inicial
simplemente nos basta con sustituir la combinacigial de bienes en la funcién de utilidad.

U(x,y) =xy
U(x=10y=5)=10*5=50
%/—J

PuntoO
Sustituyendo dicha utilidad en el problema de miréion de gasto:

min 25x +10y
Xy

sa. xy =50
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Antes de resolverlo, repasemos brevemente combt&mne el punto (punto 2) péficks que
nos permite descomponer el efecto total en efemttary sustitucion. Dado que buscamos al-
canzar el nivel de utilidad inicial (curva de ire#ncia inicial), pero dados los nuevos precios,
hacemos uso del problema de minimizacion de ggatantizando en la restriccion que la utili-
dad sea la inicial.

Ahora vamos a calcular el problema de minimizaoi@diante el lagrangiano. Por tanto, cal-
culamos en primer lugar el lagrangiano:

min I(x,y,A) = 25x +10y — A(xy - 50)
Xy

Como siempre, calculamos las condiciones de primuan:

M(X,y,A) :25_/1y:O A:—2_5
0x y

9l(x.y,A) =10-Ax=0 despejando las= <A = _10
oy X

0/(x,y,A4) = —(xy-50)=0 xy =50
0A

Igualando lag. de las dos primeras ecuaciones:

—2—5=—1—0:> 25x =10y = y:@
y X 10

Y sustituyendo el resultado en la tercera ecuacion:

250 )
xy =500 0 ax(@j:wa ng =50 -, 25x2 =500 - x = /52_050 .

10
X =~/20 = 447
25x _ 25x _ 25(447)

=1118
10 10 10 "

Por tanto, ya hemos calculado el puBt@uya combinacion de bienes es (4.47, 11.18)aY, y
podemos descomponer el efecto total, en efecta gesustitucion. Pero antes, vamos a repre-
sentar en el gréfico todo lo obtenido hasta ahaearps servira de ayuda para la descomposi-
cion de los efectos.
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x, =2 100x, = 447 x, =10 100 X
25 5
ET<O0

<

ER<0 ES<O

Fijémonos como la nueva recta presupuestaria @eptada con lineas intermitentes) es tan-
gente a la curva de indiferencia inicial. Por lotta el puntd y el punto2 son puntos donde la
satisfaccion (utilidad) del consumidor es la misilaconsumidor “sustituye” el pun@por el
punto?2, este es el “efecto sustitucion”. El efecto remtadesde el punt®al puntol, ya que la
diferencia entre ambos puntos se origina por casndriola renta, ya que los precios son iguales

(fijémonos que la rectas presupuestarias que gamaambos puntos son paralelas, por lo que
los precios son idénticos en ambos casos).

Ahora, ya solo nos queda calcular el efecto reBR) ¥ el efecto sustituciorey. El efecto
renta, asciende a -4 unidades, mientras que abefastitucion también asciende a -4 unidades.

ET=x-%X =2-10=-8
ER=x —x, =2- 447=-247
ES=x, - %, = 447-10=-553

A modo de resumen, volvemos a representar losgmad de optimizacion para la obtencién
de cada punto:

PuntoO Puntol Punto2

Max xy Max xy min 25x +10y
Xy Xy X,y

sa.5x+10y <100 sa.25+10y <100 sa. xy =50

Hemos subrayado cada cambio existente para lacbtede cada punto.
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f) Hasta ahora, solo hemos estado interesadosleniazada curva de demanda ordinaria de
un bien, sin embargo, es posible el calculo decdogas de demanda adicionales, la curva de
demanda delicks (o curva de demanda compensada) y la curva dendienaeSIutsky

Como ya hemos visto, una curva de demanda, rech@sicamente precio y cantidad, asi,
mientras que la curva de demanda ordinaria, tien@aaracteristica esencial que la renta mo-
netaria se mantiene constante, en la curva de dleneiicks es la utilidad la que permanece
constante, mientras que la 8kitskyes la renta real o poder adquisitivo lo que pesuarinal-
terable.

El problema por tanto para cada caso seria (eaidelal bienx) usando los datos del pro-
blema:

Curva de demanda Curva de demanda Curva de demanda
ordinaria Slutsky Hicks
Max xy Max Xy ~ minP,x+10y
Xy X,y X,y
sa.Px+10y< 100 sa.Px+10y< P (6)+10(15) saxy= 50
—— —
Renta T S Utilidad
monetaria, constante

real

constante
constante

Como ya hemos calculado en el apartado a, la devdemanda del bien x es= i—o por

X

tanto, vamos a calcular la curva de demandalatskyy la deHicks

Max xy } min Pxx+10y}
X,y X,y

sa.P,x+10y < P, (6)+10(15) sa.xy= 50

Construimos la funcion lagrangiano:

max|(x,y,A) = xy—A(P,x+10y-6P, -150)  min I(x,y,A) = P,x+10y — A(xy-50)
Xy Xy

Calculamos las condiciones de primer orden (prirderavada iguales a 0)

af()(;,)zl,ﬂ):y_/‘PX:O W:P}(—/]yzo

GE(X,y,/l)zx_lo/‘:O MZIO—AX:O
oy oy

ag(;(,/‘y,A) — —(PXX+10y_6PX _150) =0 W = —(Xy—50) =0

Despejando lak e igualandolas a 0:
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A= —l A= —&
P, y
__X _Y o xR, 10| _R__10 | _BxX
10 P, 10 10 X y X 10
P.x+10y = 6P, +150 Xy =50
Haciendo uso de la tercera ecuacion:
:Q =E P X
P.x+10y = 6P, +1500 (I — xy:SODhB_,x(lxoj:SO_,
P x
Pxx+1({ X j:6PX+150—> }
10 P.x2 =500 - X2 :? G :[?}
P +1 . X
2P x =6P, +150 - x° :M 5
2P,
xS :3+@
2P

X

Con un simple célculo podemos determinar si lagasuobtenidas son correctas, si sabemos
que cuando el precio del bigrera igual a 25, la cantidad demandada s&iuitskyascendia a 6
unidades, mientras que lalde&ksera 4,47. Sustituyendo dicho precio en las cupbésnidas:

150 150

XS =3+ , x5=3+_-""=6
2P, A25)
b %
xH = 500 - xM =(5—00j = 447
P 25

Por tanto, son correctas las curvas de demandnidase

: |
g) Como ya hemos calculado en el apartado a, lsmae demanda del bien x 8= ——vy

X

dado que la renta segun el enunciado es igual arlid@des monetarias, por tanto:

_100_50
2P, P,

El apartado nos pide que calculemos el aumentalge experimentar el precio para que la
variacion del excedente del consumidor asciendg &@mos a presentar este excedente grafi-
camente para hacer mas facil la resolucion dell@ndx
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P4

X

PE

Xg 10 X

El area sombreada es el excedente del consumialolig gue parece claro que primero debe-
riamos de calcuIaPXE que hace que dicha area sea igual a 25. El célallérea se resuelve
mediante una integral definida siendo sus limilegprecios:

(P - 25=50In(PE)-In(s)] -

25= j dP L 25= soj

25 1 PE 1 .[%] pE
=In{PF)-In(5) - ==In ~e’=e - 1649=-2 _, PF = 8245
~ 50 ( ) ( ) 2 ( 5 j 5 X

Es decir, para que la variacion del excedenteal®umidor ascienda a 25, el precio debe de

pasar de 5 unidades monetarias a 8,245. En térmoreentuales, simplemente realizando una
sencilla operacion:

Var=P —5_ 8245- 5—0549
5 5

Por tanto, el precio ha de incrementarse un 64 8% que el excedente sea igual a 25 unida-
des.

h) Calcular la curva de demanda de ambos bienasgbdotal de 50 individuos no debe de
plantearnos ningun problema. Recordemos que panarshiallar la curva de demanda global,
simplemente debemos sumar horizontalmente, (reesérmjue siempre se suma via precios) las
demandas individuales de estos cincuenta sujetos.

=X F Xy e Xy + X

: . . . 50 _.
Si la curva de demanda del bieres igual ax =5P—Oy la del bieny y :F' Simplemente
X y
nos queda sumarlas 50 veces:

8 El subindice simplemente indica el individuo.
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50 , 50 50, 50 _ 2500
=+ T+ A=+ ==

H T -
BienX - X' =X +X, +......t X9 + X —=—

P, P, P P P

X

i T ~ 50 50 50 50 _ 2500
Bleny -y =y, +y, +..... +y4g+y50—F+—+ ...... +—+ ="

P P P, P

y y y y y

6.- Un individuo percibe por su trabajo un salariode 10 unidades monetarias por hora.
Dicho individuo hace frente a un consumo de un biecompuesto x cuyo precio asciende a
2 unidades monetarias. Si sabemos que su funcion dtdidad es igual aU(x, o) = X0. Se
pide:

a) La cantidad de bienes que consumirda y el tiempo quiedicard a trabajar.

b) Tras un tiempo, el individuo ha sido despedido, ¢auanto deberia de ascender el
subsidio de desempleo para que mantuviera la situign anterior?

c) Debido a un plan de pensiones junto al subsidio deesempleo, el individuo dispone
de una renta de 40 unidades monetarias. ¢A partiralque salario estaria dispuesto

a incorporarse al mercado laboral si dispone de unaferta de empleo a tiempo
parcial de 4 horas al dia?

Solucion:
a) Parece claro que nos encontramos ante un praldensonsumidor como oferente de tra-
bajo. Donde el individuo debe de decidir que pdeeu tiempo dedicara a ocio, y que parte al

trabajo, siendo esta la via para alcanzar la mmeapermite demandar bien El problema al
gue se enfrenta seria el siguiente:

MaxU (x,0) MaxU (x,0)
sa Px<| - sa.Pxswl
o+l =24 o+l =24

Sabiendo que el precio del bien x es igual a 2sakgrio por hora asciende a 10 tenemos:
MaxU (x, o)
sa.2x<10

o+l =24

Incluyendo la segunda restriccion a la primera:

MaxU (x0)
sa.2X < 10(24— o)

Resolviéndolo haciendo uso del lagrangiano:

Max I(x,0,4) = xo— A(2x-10(24-0))
Xy

Realizamos las condiciones de primer orden:



92 Problemas y Cuestiones de Microeconomia Intermedia

M =0-21=0 A= —9

0X 2
9(x0,4) =x-101=0 despejando las= (A = X

00 10
0/ (x,y,A4) :_(Zx_ld24_o)):0 2x =240-100

0A
Igualando lag. de las dos primeras ecuaciones
0L X yms

2
Y sustituyendo el resultado en la tercera ecuacion:
240

2x = 240-100 O 1T . 2(50) = 240-100 — 100 = 240-100 - O =20 =12

Por tanto, dedicara 12 horas a ocio, y el resttahi@gar a 24, es decir, las 12 horas restantes
las destinara a trabajar. Finalmente, la cantidalien x que demandara sera igual a 60 unida-

des.

b) Mientras el consumidor trabajaba, la utilidacimé alcanzada ascendio a:

U(x=600=12)=60012=720

Por tanto, el consumidor tendra que alcanzar diitad para mantener la situacion anterior.
Si nos fijamos en el problema de dicho consumidor:

Antes Ahora

I\/lzglxu(x,o) I\/l%xu(x,o) MaxU (x,0) I\/l%lxu(xo)

sa.Px<l - saPx<wl saPx<l o saPx<I
o+l =24 o+l =24 o+l =24 o+l =24

Donde | sera el subsidio de desempleo. Dar solwadiéjercicio es extremadamente facil, da-
do quel=0 (no trabaja), entonces el ocg24:

U (x,0) = x0 - U (x,24) = 24x
Si la utilidad debe ser al menos a 720:

720=24x - X=7—20=30
24

Y sabiendo que el subsidio es igual a:
I =P x0O P I = 230)=60

Asi, el individuo obtendré la misma utilidad queesiuviera trabajando siempre y cuando el
subsidio de desempleo fuera igual (0 mayor) a 60ades monetarias. Notese que a pesar de
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demandar la mitad de bienes que en el caso antieriotilidad alcanzada es exactamente idén-
tica.

¢) Como el individuo se encuentra sin rentas sdés; la cantidad demandada de hisera:
- 40 . , . ,
| =P X - 40=2X - x= ) = 20, y por tanto, la utilidad maxima alcanzada sera:

U (x,0) = X0 — U(x = 20,0 = 24) = 2024 = 480

Si decidiera incorporarse al mercado de trabajolgué, por tanto, el subsidio de desempleo
junto a su plan de pensiones), entonces:

Px=wl - 2x=w4 - x:47W - X=2wW

Si sabemos que, al menos su utilidad debe de aetdaor, por tanto:

480= xo 0 T - 480= (2w)20 — 480= 40w — w=%)=12

Asi, si el salario por hora es inferior a 12 uniemdonetarias, entonces, el individuo no se
incorporara al mercado de trabajo.

7.- Un consumidor presenta la siguiente funcién detilidad U (x, o) = x?0, dondex es

un determinado bien compuesto Y es el nimero de horas dedicadas al ocio. Este ividi
duo acaba de ser sido premiado con un boleto deltateria por la cantidad de 48 unidades
monetarias. Por otro lado, estd empleado en un puesde trabajo por el que recibe un sa-
lario de 2 unidades monetarias. Si sabe que el piedael bienx asciende a 5 unidades mo-
netarias, se pide:
a) El numero de horas que dedicard a trabajar, y la aatidad de bienes que consumi-
ra.
b) La curva de oferta de trabajo del propio individuo.
c) Increiblemente, este individuo ha sido premiado coon nuevo premio que ascien-
de a 24 u.m. {Qué numero de horas dedicara ahordrabajar?

Solucion:

a) Es facil darse cuenta, que el problema versa sdltonsumidor como oferente de trabajo.
Vamos a ver, como a pesar de los cambios aparattpspblema es similar a los realizados
hasta ahora. Antes de resolverlo, sefialaremosalobios existentes. Basicamente, dos son los
cambios relevantes. En primer lugar, nuestras bl@sade eleccién son ahora el biery el na-
mero de horas dedicadas al oap En segundo lugar, la renta ya no es una corsexttgena
sino que ahora depende del propio individuo (detend de horas que esté dispuesto a trabajar

(1)

El objetivo del consumidor, como siempre es maxamial utilidad, sabiendo que tiene res-
tricciones, por un lado, una restriccion presuuesiel gasto en el bien(Pxx) no puede su-
perar su rentd)) y una restriccion temporal (sabiendo que elsdia24 horas, debera de repar-
tir este tiempo en ocioof o en trabajo If). Por tanto, el problema al que se enfrenta el
consumidor es el siguiente:
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MaxU(xo)
sa.Px<|
o+l =24

Pero como nos indica el enunciado, el consumidewatie de dos vias para adquirir renta,
por un lado, una renta del tipo no salarial (ehpeoede la loteria), y por otro lado, como fruto de
su trabajo (renta salarial). Por tanto:

=1 + wl
-~ ——
renta renta
no salarial

salarial

Fijémonos que la renta salarial no es mas querekraide horas trabajadd¥ for el salario
por hora ). Por tanto, el problema del consumidor quedaria:

MaxU (x,0) Max x*0
X,0 X,0
sa. P.x< 1 +wl ty con los datos de nuestro problesaa P, x < 48+ 2
o+l =24 o+l =24

El lector puede pensar que el problema resultacodplicado de lo habitual dada la exis-
tencia de dos restricciones. Sin embargo, podenubdiri la segunda en la primera, y por tanto,
reducir estas a solo una:

Max x%0 Max x%0
sa. P x< 48+ 2(24—0) sa.4x<96-50

Ahora, ya nos queda un problema estandar, que medenolverlo de cualquiera de las for-
mas aprendidas anteriormente. Pero antes, vamemesentar graficamente le problema plan-
teado:
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EL problema es practicamente idéntico al problestanelar, quizas, lo Unico destacable sea
el conjunto asequible (area sombreada). Resolvipad@ualacion de pendientes:

dx

dO curvadeindiferenda

4x =96-20

do

restriccicn

Calculando las pendientes:

ouU
dx __o0 __ X __Xx
do curvadeindiferenda B aiu - 2X0 B 20
0X
dx —_w__2
dO restriccin B Px - 4
Y sustituyendo:
= [x=o0 } 96
20 4 4Xx=96-2X - 6X=96 - x=—=16
Ax = 96— 20 4x =96- 20 6

x=0O - 0=16

Por tanto, el consumidor demandara 16 unidadesielelx, dedicara a ocio un total de 16 ho-
ras, y al trabajo las 8 horas restante®4-16). En el siguiente grafico mostramos lo obtenido.
X A

\4

16 24 0

b) Para calcular la curva de oferta de trabajopmente debemos de utilizar el problema
inicial pero sin fijar el salariov (una curva de oferta relaciona precio y cantidadnuestro
ejercicio, salario y nUmero de horas trabajadas)tgnto:
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MaxU (x,0)
sa.4x < 48+w(24-0)

Sin embargo, el lector se habra dado cuenta q&s posible realizarlo de esta forma, ya que
al incluir la segunda restriccidn en la primersaparece la variabldnimero de horas trabaja-
das). No obstante, para evitar esta situacion,igods calcular en primer lugar la curva de de-
manda de ocio (que relaciona el numero de horaxideen relacion al salario), asi, igualando
las pendientes:

dx

dO curvadeindiferenda dO

4x = 48+w(24-0)

restriccicn

Calculando las pendientes:

u

dx __d0 __X __X

do curvadeindiferenda aiu 2X0 20
0X

& __w__w

dO restriccién Px 4

Y sustituyendo:

X _ W _Wo

20 4 2 )4(%’):4&\,\,(24—0)%

4x = 48+ w(24-0)| 4x = 48+ w(24-0

2w0 =48+ 24w —-wo0 - 3wo =48+ 24w — O:M - 0=E+8

3w w
Y sabiendo que +1 = 24, la curva de oferta de trabajo sera:

0=, g0 . 2a-1=045  1=16-10
W W W

Comprobemos que el resultado es correcto con losegadel enunciado. Asi cuando el sala-
rio asciende a 2 unidades, segun las curvas de afeitrabajo y de ocio:

16

0=—+800f-0=16
W
1=16-Loyr. =8
W

Finalmente, es importante sefalar, que la curvafelta de trabajo tiene pendiente positiva,

que comprobaremos calculando su pendiente a tdevigsderivada:
dw _ 16
= — > O
d w
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c¢) El problema es idéntico al del apartado a, @mphte variando la renta no salarial:
MaxU (x0) Max x°0 Max x*0
sa Px< | +W(24-0))] sa.4x < (48+24) + A24-0)| sa.4x <120+ 20

Resolviendo por igualacion de pendientes:

dx
dO curvadeindiferenda

4x =120-20

_ dx
do

restriccién

Calculando las pendientes:

ouU
dx __d0 __X __x
do curvadeindiferenda B aiu - 2X0 B 20
0xX
dx —_w__2
dO restriccin B Px - 4

Solo nos quedaria sustituir:
X 2
_ A __~ X =0
20 4 4x =120 2}4X=120_2X—>6X:120_,X:%):20
4x =120-20| "%~ 0
x=o0OMM-0=20

Por tanto, dedicaria 20 horas a ocio, y el tiengstante, 4 horas a trabajo. Siendo la utilidad
maxima alcanzada igual a 8000.
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Tema 3. Problemas propuestos

1.- Compruebe que las curvas de indiferencia de Eguiente funcion de utilidad
) (x,y) = x?y?cumplen las propiedades de convexidad y pendientegativa.

Solucioén:
ﬂl = —X <0
dx X

d’y _(y
dx® _[FJN)

2.- Un consumidor dispone de la siguiente funcionedutilidad U(X,Y) = xy*siendo
el precio del bienx eyigual a 3 y 6 u.m. respectivamente y la renta iglia 90 u.m. Con es-
tos datos, se pide:

a) Las cantidades demandadas por el consumidor de ambdienes. ¢A cuanto as-
ciende su utilidad maxima?

b) La curva de demanda ordinaria de ambos bienes.
C) La curva de demanda compensada o déicks.

Solucién:
a)x=10,y=10,U=1000

b) X:@;y:@
P, P,
~ 9000)’?
C) X= p?

3.- Sea la siguiente funcién de utilidad que represta los gustos de un consumi-
dor U (x,y) = x?y?. Sabiendo que el precio del bier asciende a 3 u.m. y el del biepa 5

u.m., disponiendo de una renta de 120 u.m. Se pide:

a) ¢Es el bierx un bien normal?

b) Si el precio del bienx disminuye un 10%. ¢ Cuanto aumentara la cantidad dean-
danda?

C) Si la renta del individuo aumenta un 20%. ¢Cuanto amentara la cantidad de-
mandada?

d) ¢Cuél serd la cantidad demandada de cada bien?

e) Si el precio dex aumenta a 6 u.m. ¢A cuanto asciende el excedentd donsumi-
dor?

f) Si el precio del bienx es igual a 2, halle la curva de demanda compensadaleHi-
cks.
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Solucion:
a) El bienx es un bien normal ya que su elasticidad de demesdagativa y su elas-
ticidad renta es positiva.

b) Un 10%.
c) Un 20%.
d) x=20,y=12.
e) 41,589.
1440000 % 30
f) x" :(P—fj ;xS=10+FX.

4.- Las preferencias de un consumidor sobre los lniesx ey pueden ser descritas
1 2

mediante la siguiente funcién de utilidad:U(x,y) = x®y?. Se pide:

a) Calcule la curva de demanda del biem ey.

b) La elasticidad de demanda y la elasticidad renta didien x. ¢ Es el bienx, un bien
normal?

c) Si el precio del bienx asciende a 3 u.m., el del biepa 6 u.m, y la renta es igual a
90 u.m. ¢ Cudles seran las cantidades demandadasatebos bienes?

d) Si el precio del bienx aumenta a 5 u.m. Calcule el efecto renta y sustiidn por el
método deHicks.

e) Calculelo ahora por el método deSlutsky.

f) Obtenga la curva de demanda del bien x si existef) Zonsumidores iguales al del
problema.

g) Si la variacion del excedente del consumidor es igua 100 u.m., ¢cuanto ha au-
mentado el precio del bierx?

Solucion:

I 6l
) X=— y=—-.
3P, 3P,

b) &, =-1¢&,, =1 Biennormal.
c) x=10,y=10.

d) ES=-2,67;ER=-1,33;ET=-4.
e)ES=-2,89;ER=-1,11;ET=-4.

600
f) XT :? .

X

g) P, =2203.
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5.- Un determinado individuo, ante la escasez de estos de trabajos, ha decidido
hacerse autoempleado creando una tienda online vaeddo fresas de Huelva. Tras
un riguroso estudio de mercado, considera que porda hora dedicada a su traba-
jo percibira la cantidad de 4 u.m. Ademas, segun suropias estimaciones deriva-
das de dicho estudio ha conseguido describir susgferencias sobre el ocio y el
consumo de un bien compuestax segun la siguiente funcion de utilidad
U (x,o) = X0’ . Con esto datos, se pide:

a) Cuanto tiempo dedicara al ocio, cuanto al trabajo ygue cantidad de bienx de-
mandard si el precio del bien asciende a 2 u.m.

b) El gobierno en su politica de fomento del autoempieha decidido subvencionar su
negocio con un total de 12 u.m. ¢ Cual dedicaré aheal ocio?

C) Calcule la curva de oferta de trabajo del individuo(con la subvencion)

d) ¢A cuanto deberia ascender la subvencion para quéiedividuo decidiera
trabajar solo a media jornada (4 horas)?

Solucion:
a)o=161=8;x=16.

b) 0 =18.
c) | =8—§
W

d) La subvencién deberia ser igual a 24 u.m.
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Tema 3. Cuestiones de eleccion multiple

1.- La curva de indiferencia sera una linea contina
a) Mas ancha que un punto singular.

b) Igual de ancha que un punto singuiér.

¢) Menos ancha que un punto singular.

d) Ninguna de las anteriores.

Solucién: Recordemos que las curvas de indiferencia estamaftas por puntos (combina-
ciones de bienes) que reportan al consumidor lenangatisfaccion (puntos indiferentes). Si la
curva de indiferencia fuera mas ancha, contendnfog (combinaciones) pertenecientes a los
conjuntos mejor y peor que cualquier punto dene&rdadmisma curva, y, por tanto, reportarian
al consumidor distintas satisfacciones.

2.- Si una curva de indiferencia no fuera convexantonces:
a) LaRMSseria negativa y decreciente.

b) LaRMSseria positiva y decreciente.

c) LaRMSseria positiva y crecient€.

d) LaRMSseria negativa y creciente.

Solucién:Para dar respuesta a esta pregunta, quizas la opgjidn sea dibujar una curva de
indiferencia concava tal como nos indica el enudwiAsi:

Y 4

»

Yy
M<O{%

Y
Ay<O0
Ys

X X, X X

Xo
Ax>0 Ax>0

La RMScomo ya sabemos es la pendiente de la curva dergmtia cambiada de signo. Por
tanto, la pendiente de la curva sigue siendo nepatpesar de que ya no es convexa. Por tanto,
la RMSsera positiva y las opciones a y d quedan desleext&i nos fijamos en el grafico, con-
forme nos desplazamos por la curva hacia la dereeha@os que para adquirir la misma canti-
dad de bierx, el consumidor cada vez estara dispuesta a sacnfias de y. Si, IRMSes igual
a
_by

RMS , = A
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Parece claro, que mientras el denominador permammestante (el incremento dele0 al,
es igual al incremento dede2 a3), el numerador cada vez se hace mas grande,niorekaco-
ciente se hard mayor. Asi, podemos concluir quesipuesta correcta escdda RMSes positiva
y creciente.

El lector también podra responder a esta pregantljzando las pendientes en cada punto,
ya que recordemos, como hemos indicado al principie laRMSes la pendiente de la curva
cambiada de signo. Asi, conforme nos desplazanwa leaderecha en la curva, la pendiente de
la restriccién cada vez es mayor en términos atmol&or lo que se vuelve a confirmar lo ante-
riormente descrito.

3.- LaRMS de dos bienes perfectamente sustitutivos es:
a) Decreciente.

b) Negativa.

c) Constantey’

d) Ninguna de las anteriores.

Solucién:Dibujemos una curva de indiferencia para dos bigeefectamente sustitutivos y
calculemos IRMS

>

Y 4

U,

v

La curva de indiferencia es una recta con pendieagativa. Como I&MSes la pendiente
de la curva con el signo cambiado, sera por tamsdipa y constante (la pendiente de la recta es
una constante).

4.- Cual de las siguientes funciones de utilidad peesentan el caso de bienes comple-
mentarios:

a) U(xy)=xy.

b) U(x,y)=x+y.

¢) U(x,y)=minxy).v

d) Ninguna de las anteriores.
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Solucién: Recordemos que el caso de bienes complementamoageellos que tienen una
demanda conjunta, es decir, que las variacionesd precio de uno tienen como consecuencia
variaciones tanto en la demanda de ese bien comtr@eSi representamos las curvas de indi-
ferencia derivada de las tres funciones de utilidadmos que:

ywu 2 2
U
U, °
U,
X X >

Mientras que la primera curva es una curva estatmlaegunda (figura central) muestra el
caso de dos bienes sustitutivédMSconstante ya que al ser una recta la pendiertevasa-
ble). Finalmente, la curva de indiferencia del tguho ¢ (grafica de la derecha), representa una
curva de dos bienes complementarios. Este tiparmgdnes son denominadas de Leontief.

5.- La utilidad marginal de un bienx es:

a) La utilidad de la dltima unidad consumida.

b) La variacién de la utilidad total ante una variacgn la cantidad consumida de dicho
bien.

c) La derivada de la funcién de utilidad con respettzienx.

d) Todas las anterioreg.

Solucién:Es claro que la solucion es la d), ya que todasiéasas respuestas son distintas
formas de explicar lo mismo. La derivada no es qu&sla variacion de una variable con res-
pecto a otra (en el limite). Si estas dos variabdesutilidad total y bier, por tanto, variaciones
de la cantidad dg, supondran variaciones en la utilidad total. Fivelte, si dicha variacion en
la cantidad fuera de una unidad, la variacion giier& la utilidad total, seria exactamente, la
utilidad de esa ultima unidad.

6.- Sea la combinacion de bienes compuesta por 5 unidades de ropa y 2 de comida, y
la B, de 2 unidades de ropa y 6 de comida. ¢ Qué combiinan es preferida?:

a) LaA.

b) LaB.

c) Son indiferentes.

d) Ninguna de las anteriores.

Solucién:A priori, el lector podria estar tentado a sumardantidades de ropa y comida de
cada combinacion y decidir por la que sumara magske caso, elegiriall ya que contiene 8
unidades totales y la A solo tendria 7. Sin emhatgberiamos de saber que este razonamiento
es incorrecto ya que sin conocer la funcién deepeeicia no podemos sumar las cantidades de
ambos bienes. Imagine, por un momento que el hison automdviles y el biey escobas.
¢Realmente sumariamos las cantidades de ambos pieptariamos por la que mas cantidad
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tuviera? Por tanto, sin tener conocimiento de teifin de preferencia del consumidor, no es
posible discriminar entre una u otra combinacion.

7.- Si el precio del bierx aumenta, entonces:

a) El conjunto asequible disminuye.

b) La pendiente de la restriccion presupuestaria atar{en valor absoluto).

c) El punto de corte de la restriccion presupuestamiael eje de ordenadas varia.

d) Todas las anterioreg.

Solucién:Recordemos que la restriccion presupuestaria nadasgue el gasto no puede ser
superior a la renta que se disponga. Por tanto:

Px+Pys |
—_—

Renta
Gasto

Representando dicha restriccidon presupuestaria:

U,
I X

PXO

Siendo el &rea sombreada el conjunto asequiblelepemina las distintas combinaciones de

bienx ey que puede permitirse el consumidor dada su r&atlaulemos a continuacion la pen-
diente de la restriccion presupuestaria:

v

| Px
P)X+Py=1 o y=—--%
’ Py Py
dy__P
dx P

y

Si el precio del bien x aumenta, enton6§s> PXO, por lo que la pendiente ser& ahora:
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Siendo por tanto, mayor en valor absoluto (el nacher es ahora mas grande). Finalmente,
representando de nuevo la restriccidon presupuastali conjunto asequible nuevo.

>

Y 4

v

| I X
Dl 0
I:>X I:)X
Claramente se observa como el nuevo conjunto ddeda disminuido (area sombreada mas

oscura), confirmandose que la pendiente ahora gsrmacomo el punto de corte con el eje de
ordenadas ha variado.

8.- Si la renta del consumidor disminuye, entonces:

a) El conjunto asequible disminuye.

b) La pendiente de la restriccién presupuestaria na.va

c) Larestriccion presupuestaria se desplazara deafparalela hacia la izquierda.
d) Todas las anterioreg.

Solucién:De la pregunta anterior sabemos que la pendienterdstriccion presupuestaria es
el cociente de los precios cambiado de signo:

| Px
P)X+Py=1 o y=—--%
’ Py Py
dy__P
dx P

y

Por tanto, sea cual sea la renta disponible pooredumidor, la pendiente permanecera inalte-
rable. Sin embargo, si existen cambios en el comjasequible, ya que los puntos de corte con
el eje de ordenadas y de abscisas, seran distBitospresentamos la restriccion presupuestaria
antigua junto con la nueva que incorpora la nuewusar
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Y4
lo
Py
L 4+— Il< IO
Py
4—
1 lo X
P P,

X
Por tanto, la restriccion presupuestaria se despiazia la izquierda reduciendo el conjunto
asequible.

9.- Si la curva de Engel tiene pendiente negatival bien es:
a) Complementario.

b) Sustitutivo.

¢) Normal.

d) Inferior. v’

Solucién:La curva de Engel, es una curva que relaciona reptntidad manteniéndose el
precio constante. Por lo tanto, en esta pregunfaoglamos descartar la opcién a 'y b, ya que si
un bien es complementario o sustitutivo tiene $georen la relacion con otro bien, no con la

renta.

Recordemos que un bien inferior, es aquel cuya déanene un comportamiento inverso a
su renta. Asi cuando esta aumenta, la demandangigeny viceversa. Por tanto, la pendiente de
la curva que relacione ambas variables (cantidaeta) debe de ser negativa.

10.- La curva precio-consumo de un bien Giffen:
a) Tiene pendiente negativé.

b) Tiene pendiente positiva.

¢) Esnula.

d) Ninguna de las anteriores.

Solucién:Un bien Giffen, es un tipo de bien inferior, corplaticularidad de que su demanda
aumenta cuando aumenta el precio de dicho biercgveisa. Calculemos la curva precio-

consumo:
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<

| curve precic—consum

v

X% o oxl b 1
2 1 0

P P, P,
Claramente la curva precio-consumo del bietiene pendiente negativa. Como vemos, al

aumentar el precio, la restriccidn presupuestaridesplaza no paralelamente hacia la izquierda,
provocando un nuevo punto de equilibrio que genaeanueva cantidad demandadaxdme-

nor).

11.- Si la curva renta consumo del bier tiene pendiente positiva:
a) La curva de Engel tiene pendiente positiva.

b) Al aumentar la renta, aumenta el consumo delien

c) El bienx es un bien normal.

d) Todas las anterioreg.

Solucioén:
Obtengamos gréaficamente una curva renta consumagpendiente positiva y calculamos

también la curva de Engel derivada de ella.
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curve rente —consum

0
Py
|_% u,
Py
1 l X
p°
curvadeEngel
>x

Claramente, la curva de Engel tiene pendienteipasis decir, conforme aumenta la renta,
aumenta la cantidad demandada, luego se trata biemmormal y todas las respuestas son co-

rrectas.

12.- Alo largo de la curva de demanda de un indigtlio:
a) La utilidad del consumidor es maxima

b) La utilidad del consumidor es constante

¢) La utilidad del consumidor varia

d) Las respuestas a) y c) son correctas.

Solucioén:
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curve precic—consum

I, X

PX0
curvadedemanda
%

Como se observa, la curva de demanda esté fornaad@mbinaciones de precio y cantidad,
donde el consumidor se encuentra en equilibridees, donde dada la renta y los precios, ma-
ximiza su utilidad. Por tanto, en todos los puriteda curva de demanda, el consumidor estara
maximizando su utilidad, no obstante, esta variduecion de la renta y los precios, por lo que
la respuestas correctas combalac.

13.- Si la renta monetaria de un individuo se duptia y los precios de ambos bienasey
se triplican, entonces, la restriccion presupuesté:

a) No varia.

b) Se desplaza paralelamente hacia la izquiefda.

c) Se desplaza paralelamente hacia la derecha.

d) Ninguna de las anteriores.

Solucién:Con una sencilla operacion podemos dar soluci@padgunta. Sea la restriccion
presupuestaria inicial:
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Px+PRy=I
Si los precios se triplican y la renta se dupliGar®nces:
(3R )x+ (3P )y=(21) - APx+Py)=2I ~ Px+Py =2_3:

Es decir, la nueva restriccion presupuestaria dispahora de una renta menor ya que
2| . I : N . .
— < | . Y ya sabemos, que si la renta disminuye, la geneide la restriccion no varia, pero si

se produce un desplazamiento paralelo hacia léemtpu Vedmoslo de forma grafica:

<

7 N\
w |
N—

-
|

v
x

N
w| N
N——
><-U|_

14.- En la curva de demanda délicks, se supone que:
a) Larentareal se mantiene constante.

b) La utilidad se mantiene constante.

c) Larenta monetaria se mantiene constante.

d) Ninguna de las anteriores.

Solucion:Una curva de demanda, relaciona basicamente prexatidad. Vamos a calcular
graficamente dicha curva (y también la ordinaga)que nos sera de gran ayuda.
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Ordinaria

.\ Hicks

v

Vemos que los puntos de equilibrio EI; son puntos tangentes a la curva de indiferencia ini
cial (utilidad inicial), dados los precic{@xl, Pyo) y (PXZ, Pyo)respectivamente. Por tanto, parece

claro, que en la curva de demandaHileks o también llamada curva de demanda compensada,
la utilidad permanece constante.

15.- Si el bien es normal, y el precio de dicho lmeaumenta, entonces, la curva de de-
manda deSlutsky es:

a) Mas inelastica.

b) Menos inelasticar

c) Esindependiente.

d) Ninguna de las anteriores.

Solucién:Obtengamos graficamente la curva de demandiudsky
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v
x

SIutSk()?rdinaria

v

Los puntos de equilibritEls, Ezsson puntos tangentes a distintas curvas de inddexede
restricciones presupuestarias donde dados Iosoprél%j, Pyo) y (PXZ, Pyo) se ha “variado” la
renta (renta d&lutsky para poder mantenerse en la combinacion in(o«'g,l yo) (por eso las

dos nuevas restricciones pasan por el plgtp Claramente la curva de demandeStigiskyes
mas inelastica que la demanda ordinaria.

16.- En una solucion de esquina IRMS es:

a) Igual al cociente de los precios
b) Inferior al cociente de los precios (en valor abgx)lsi esta solucion se encuentra en el

eje de ordenadas
c) Superior al cociente de los precios (en valor alhgpki esta solucion se encuentra en el

eje de abscisas
d) Las respuestas b) y c) son correctas.

Solucién:Dibujemos los casos donde la solucion de esquirta ganto en el eje de ordena-
das como en el de abscisas:
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y Ya
1 1
Py Py
Uo U,
| "X T g
P, P

Si sabemos que la RMS es la pendiente de la cerwadiferencia con el signo cambiado, y
gue el cociente de los precios, es la pendienta dsstriccion (también con el signo cambiado),
entonces, cuando la solucién de esquina se enauemtel eje de ordenadas, se observa que la
pendiente de la restriccidn es mayor que la peteliga la curva de indiferencia (en valor abso-
luto). Analogamente, en el caso de que la solug@asquina se encuentre en el eje de abscisas,
el resultado es justamente el contrario.

17.- La curva precio-consumo de un bien:

a) Est4 formada por puntos donde la pendiente destea@on es igual a la pendiente de la
curva de indiferencia.

b) Se cumple la ley de las utilidades marginales paues.

c) Esta formada por la unién de las combinacionesieleeb que maximizan la utilidad
cuando se mantienen constante la renta y el pdecios otros bienes.

d) Todas las anterioreg.

Solucién:Ya hemos visto en otras preguntas la curva premsumo (pregunta 7 u 8). Como
se observa, esta forma por puntos de equilibries rgcordemos son puntos donde la pendiente
de la restriccion es igual a la pendiente de laacde indiferencia, ademas la diferencia radica
en la variacion en el precio manteniéndose todtetods constante. Finalmente, podemos sefia-
lar que la ley de las utilidades marginales pordhsanuestra que el individuo maximizara la
utilidad cuando la satisfaccion obtenida por landtunidad monetaria gastada en cada bien sea
idéntica, es decir:

UMa, UMa,
P P
Operando:
UMa, _P | _dy __dy dy  _dy
UMa, ) P, 7 dx curva  dx restriccion " dx curva ~dx restriccion

18.- El gobierno, debido al déficit publico imperate ha decidido aumentar el IVA con el
fin de incrementar la recaudacion presupuestaria yeducir dicho déficit. Los asesores del
presidente, muy interesados en las consecuenciasedta medida, estan interesados en cal-
cular por un lado, las consecuencias de esta medjdapor otro lado, estarian dispuestos a
estudiar que impuestos reducir para compensar estsubida. Dado sus estudios de micro-
economia ¢ qué le recomendaria a dichos asesores?:

a) Calcular la curva de demanda ordinaria o walrasiana
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b) Calcular la curva de demanda compensada o de Hicks.
c) Calcular ambas curvas de demanda.
d) Ninguna de las anteriores.

Solucion:La curva de demanda ordinaria o walrasiana, mideocearia la cantidad deman-
dada al variar el precio suponiendo constantesritary los precios de los demés bienes, y la
curva de demanda compensada o de Hicks, mide lnovpero permaneciendo constante la uti-
lidad y el precio de los demas bienes. Por taatprimera pregunta se resuelve, claramente ha-
ciendo uso de la curva de demanda ordinaria. Sbaego, para dar solucion a la segunda debe-
riamos de hacer uso de la curva de demandada ceatzenEsta, mide las cantidades que
estarian dispuestos a demandar los consumidofaerain “compensados” por las consecuen-
cias de la subida del IVA (claramente es un efeatta, ya que la renta real de los individuos se
ve reducida por la subida impositiva). Esta “congaeion”, podria venir determinada, entre
otras politicas econémicas, por una reduccion e égnpuestos tal como nos dice el enuncia-
do.

19.- Si la funcién de demanda de un determinado bieviene dada porx=50-2px y se sa-
be que el precio del bien asciende a 10 unidadesmatarias, entonces el excedente del con-
sumidor seré:

a) No es posible calcularlo con los datos que dispasem

b) 100

c) 225.v

d) Ninguna de las anteriores

Solucién:Recordemos que el excedente del consumidor no egjugdla diferencia entre lo
gue esté dispuesto a pagar un individuo por unyienque realmente paga por el. Asi, si nos
centramos en nuestro ejercicio, parece claro guelieiduo estaria dispuesto a pagar 25 unida-
des del bien x (simplemente despejapdouandox=0), a pesar de que el precio del bien as-
ciende a 10 unidades monetarias. Si representamiosdion de demanda junto al precio del
bien:

P4

23

10

x=50-2p,

30 50 X

Por tanto, el excedente del consumidor es el awdbrada. Al ser el area un triangulo, el
célculo resulta extremadamente sencillo, ya queocsabemos, su area es:

Area= basd altura
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En nuestro ejercicio:

=225

hreas 30[(225—10)

Por tanto, el excedente del consumidor asciendgba3in embargo, debemos sefialar, que
habitualmente, la funcién de demanda no es reotdpmue el area resultante no sera un trian-
gulo, y por tanto, no sera valido el procedimiedéscrito con anterioridad. Es por ello, que
vamos a calcular el &rea haciendo uso de las alesgdefinidas. Como vemos, el &rea esta de-
finida por los precios, siendo el valor minimo 18lynaximo 25. Por tanto:

= = b0(29)- (25)")- bof0)- a0 ) -

25
Excedente Lo (50-2p, )dp, :‘50pX - p?
= (1250~ 625) - (500-100) = 225

20.-Si la curva de demanda dos individuos sorx, =10—-2p,; X, =6—-3p, la curva de
demanda de mercado sera::
a) X, =16-5p,.
10-2 sip, =22
b) XD - pX ) pX ) /
16-5p, sip, <2
c) X, =16-5p, sip, =2.
d) Ninguna de las anteriores.

Solucion:El lector, de forma inmediata puede estar tentasion@ar de forma horizontal am-
bas curvas de demanda, por lo que:

Xp =Xp + X2
XD = (10_2px)+(6_3px):16_5px

Sin embargo, si representaramos las curvas de denadividuales y la de mercado veria-
mos que:

PXW \

Pa
: X, =10-2P, Xy =6-3P,

¢ U

' [10-2P, siP, 22
° " |16-5P, siP, <2

N
N

»

10 X 6 X 16X

Existe un quiebre cuando el precio del bien x asigea 2 unidades, cuando el precio es ma-
yor, solo el individuo 1 podrd demandar cantidagnnas que cuando es inferior, ambos indi-
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viduos podran demandar. Por tanto, cuando el pescinferior a 2 unidades monetarias, la cur-
va de demanda de mercado sera la suma de las derdasnanda de cada individuo, no obstan-
te, cuando supere las dos unidades, la curva dardiemde mercado coincidird con la del indi-
viduo 1.

21.- Si la curva de indiferencia de la funcion detilidad que tiene como argumentos el
bien x y el trabajo I, su pendiente sera:

a) Positiva.v’

b) Negativa.

¢) Nula.

d) Ninguna de las anteriores.

Solucién:La utilidad del consumidor aumentara conforme eh@ de bien

XA

A 4

22.- Si el individuo no dispone de renta no salafiadependiendo la renta exclusivamente
del salario, entonces, la restriccion presupuestati
a) La pendiente varia.
b) La pendiente no varia.
c) La restriccion presupuestaria se desplazara panmsalte hacia la izquierda (o hacia aba-
jo).
d) Las respuestas a) y c) son correctas.

Solucién:La renta del consumidor se puede dividir segurrigieo del siguiente modo:

=1 + wl
-« —
renta renta
no salarial

salarial
La restriccion presupuestaria para el consumidorocoferente de trabajo viene dada por:

Px<l - Px< I +w - Px<l -Pxs | +w24-0)
- — -~
renta renta renta

no. salarial no.
salarial salarial

renta
salarial
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Si no existiera renta no laboral, entonces:
Px<wl -~ Px<w(24-0)

Calculamos la pendiente de cada restriccion:

Px< I +w(24-0) P,x < w(24-0)
Despejanda:
o= I *w(24-0) o = WM24-0)
= —Px 5
dx_-w dx_-w
do P, do P,

Por tanto, las pendientes son idénticas. Y reptasda ambas restricciones:

\4

24 0 24 0

Vemos como la pendiente no ha variado, y que simgaiée la restriccion presupuestaria se
ha desplazado hacia abajo.

23.- Ante un aumento del salario por hora:

a) La pendiente aumenta y el conjunto asequible digyein

b) La pendiente aumenta y el conjunto asequible awan€nt
¢) La pendiente disminuye y el conjunto asequible tligye.
d) La pendiente disminuye y el conjunto asequible aume

Solucién:Haciendo uso del ejercicio anterior, claramentsaddrio afecta a la pendiente ya
que esta es:

dx _-w

do P

X

Asi, conforme el salario aumenta, la pendienteadee$triccion (en valor absoluto también
aumentard). Representando en un mismo graficatao@on con distintos salarios:
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X A
| + 24w,
P

X

| +24w,
P

X

W, > W,

\ 4

Rotundamente el conjunto asequible aumenta (siahd@ el anterior, marcado con gris cla-
ro, junto con el nuevo, que es el anterior mases an gris oscuro).

24.- Si al subir el salario, el nimero de horas ttzjadas disminuye y el consumo del
bien compuesto aumenta, entonces:

a) ES>ER.V

b) ES<ER.

c) ES=ER

d) Ninguna de las anteriores.

Solucién:
XA

| + 24w,
P

X

| + 24w,
P

X

\ 4

o o, 24 0

Si el salario aumenta, el coste de oportunida@cielaumenta, y se sustituira dicho ocio por
trabajo (asi el consumidor dispondrd de mayor rgnper tanto, mayor consumo). Claramente
el efecto sustitucior{§ domina sobre el efecto rentaR) ya que se ha sustituido ocio por tra-
bajo ES, a pesar de que al aumentar el salario, la meataaumenta y el consumidor podra
aumentar sus horas de ocio sin necesidad de inctane nimero de horas trabajadaB)(
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25.- Un determinado individuo dedica una serie dedras diarias a trabajar utilizando el
resto de tiempo a ocio (incluyendo las horas de si®. Sin embargo, debido a los buenos
resultados de la empresa, ha visto como su salatia aumentado un 20 %, ante esta situa-
cion, el individuo ha decidido aumentar el nUmero d horas trabajadas, por tanto:

a) El efecto sustitucion domina sobre el efecto revita.

b) El efecto renta domina sobre el efecto sustitucion

c) El efecto sustitucion y el efecto renta no tienadanque ver.

d) Ninguna de las anteriores

Solucion:

Si el efecto sustitucion dominara sobre el efeeta, al aumentar el salario, el ocio se enca-
receria (coste de oportunidad), y por tanto, st ocio por trabajo (la renta del individuo
se deriva del numero de horas trabajadas). Sinrgmbsi fuera al contrario, al aumentar el sa-
lario el individuo veria aumentada su renta regdoy tanto, podria alcanzar curvas de indife-

rencias mas altas, por tanto, dedicaria mas tiemgaoo restandosela al nUmero de horas traba-
jadas. Por lo que la respuesta correcta es la a).








